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1. HÀM SỐ

  Kiến thức cần nhớ

1. Nếu với mỗi giá trị của 
[image: image1.wmf]x

 thuộc tập hợp số 
[image: image2.wmf]D

có một và chỉ một giá trị tương ứng của y thuộc tập số thực 
[image: image3.wmf]¡

 thì ta có một hàm số.

Ta gọi 
[image: image4.wmf]x

là biến số và 
[image: image5.wmf]y

là hàm số của 
[image: image6.wmf]x

. Tập hợp 
[image: image7.wmf]D

là tập xác định của hàm số. Tập tất cả các giá trị 
[image: image8.wmf]y

nhận được là tập giá trị của hàm số.

2. Đồ thị của hàm số 
[image: image9.wmf](
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xác định trên tập 
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là tập hợp tất cả các điểm 
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trên mặt phẳng tọa độ với mọi 
[image: image12.wmf]x
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3. Hàm số 
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gọi là đồng biến (tăng) trên khoảng 
[image: image15.wmf](
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Hàm số 
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gọi là nghịch biến (giảm) trên khoảng 
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Chú ý

+ Đồ thị của hàm số đồng biến trên khoảng 
[image: image20.wmf](
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 là đường “đi lên” từ trái sang phải.

+ Đồ thị của hàm số nghịch biến trên khoảng 
[image: image21.wmf](
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 là đường “đi xuống” từ trái sang phải.

2. HÀM SỐ BẬC HAI

 Kiến thức cần nhớ

1.
Hàm số bậc hai là hàm số cho bởi công thức 
[image: image22.wmf]2
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, trong đó 
[image: image23.wmf]x

 là biến số 
[image: image24.wmf],,
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 là các hằng số và 
[image: image25.wmf]0
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. Tập xác định của hàm số bậc hai là 
[image: image26.wmf]D
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2.
Đồ thị của hàm số bậc hai 
[image: image27.wmf]2
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 là một đường parabol có đỉnh là điểm 
[image: image29.wmf];
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, có trục đối xứng là đường thẳng 
[image: image30.wmf]2
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. Parabol này quay bề lõm lên trên nếu 
[image: image31.wmf]0
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, quay bề lõm xuống dưới nếu 
[image: image32.wmf]0
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3.
Để vẽ đường parabol 
[image: image33.wmf]2
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 ta làm như sau:

+ Xác định toạ độ đỉnh 
[image: image35.wmf];
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+ Xác định trục đối xứng 
[image: image36.wmf]2
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+ Xác định toạ độ các giao điểm của parabol với trục tung, trục hoành (nếu có) và một vài điểm đặc biệt trên parabol;

+  Vẽ parabol.

4.
Từ đồ thị của hàm số 
[image: image37.wmf]2
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 suy ra các tính chất của hàm số 
[image: image39.wmf]2
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+ Với 
[image: image41.wmf]0
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: Hàm số nghịch biến trên khoảng 
[image: image42.wmf];
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, đồng biến trên khoảng 
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 là giá trị nhỏ nhất của hàm số.

+ Với 
[image: image45.wmf]0
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: Hàm số đồng biến trên khoảng 
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, nghịch biến trên khoảng 
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 là giá trị lớn nhất của hàm số.

3. DẤU CỦA TAM THỨC BẬC HAI

 Kiến thức cần nhớ

1. Tam thức bậc hai (đối với 
[image: image49.wmf]x

 ) là biểu thức có dạng 
[image: image50.wmf]2
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, trong đó 
[image: image51.wmf],,
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 là những số thực cho trước (với 
[image: image52.wmf]0
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 ) và được gọi là các hệ số của tam thức bậc hai.

2. Cho tam thức bậc hai 
[image: image53.wmf]2
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 thì 
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 cùng dấu với hệ số a với mọi 
[image: image56.wmf]x
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 thì 
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 cùng dấu với hệ số a với ṃ̣ọi 
[image: image59.wmf]2
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 và 
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 thi tam thức 
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 có hai nghiệm phân biệt 
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 và 
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[image: image65.wmf]()

fx

 cùng dấu với hệ số a với mọi 
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 trái dấu với hệ số a với mọi 
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Dấu của 
[image: image69.wmf]()
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 được thể hiện trong bảng dưới đây:

3. Cho tam thức bâc hai 
[image: image70.wmf]2
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, "a có các kết quà sau:

Phương trình 
[image: image71.wmf]2
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 có nghiệm khi và chi khi 
[image: image72.wmf]0
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Phương trình 
[image: image73.wmf]2
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 có hai nghiệm trái dấu khi và chỉ khi 
[image: image74.wmf]0
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4. PHƯƠNG TRÌNH QUY VỀ PHƯƠNG TRÌNH BẬC HAI
 Kiến thức cần nhớ 
1. Để giải phương trình 
[image: image75.wmf]22
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, bình phương hai vế sau đó thu gọn ta được phương trình 


[image: image76.wmf]2
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Giải phương trình (1) được các nghiệm, sau đó thay vào phương trình ban đầu để thử lại xem nghiệm nào thoả mãn và kết luận. 

Chú ý rằng nếu 
[image: image77.wmf]0
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là một nghiệm của phương trình (1) thì khi thử lại ta chỉ cần kiểm tra xem, nếu 
[image: image78.wmf]2
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thì 
[image: image79.wmf]0
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 sẽ là nghiệm của phương trình đã cho. 

2. Để giải phương trình 
[image: image80.wmf]2
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bình phương hai vế sau đó thu gọn ta được phương trình 
[image: image81.wmf]222
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 Giải phương trình (2) được các nghiệm, sau đó thay vào phương trình ban đầu để thử lại xem nghiệm nào thoả mãn và kết luận. Chú ý rằng nếu 
[image: image82.wmf]0
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 là một nghiệm của phương trình (2) thì khi thử lại ta chỉ cần kiểm tra xem, nếu 
[image: image83.wmf]0
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thì 
[image: image84.wmf]0
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 sẽ là nghiệm của phương trình đã cho. 

5. PHƯƠNG TRÌNH ĐƯỜNG THẲNG
Kiến thức cần nhớ


1. Phương trình tổng quát của (: 
[image: image85.wmf]0
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2. Phương trình tham số của 
[image: image86.wmf]D
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3. Vị trí tương đối của hai đường thẳng:
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Nếu 
[image: image90.wmf]11
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 thì hai đường thẳng cắt nhau.

   
Nếu 
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 thì hai đường thẳng song song nhau.



Nếu 
[image: image92.wmf]111
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 thì hai đường thẳng trùng nhau.


4. Góc giữa hai đường thẳng:
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5. Khoảng cách từ một điểm M(x0 ; y0) đến đường thẳng 
[image: image95.wmf](
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6. Phương trình đường tròn: 
[image: image97.wmf]222
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7. Định nghĩa đường Elip


[image: image98.wmf](
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 trong đó 
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 là tiêu điểm. Độ dài 
[image: image100.wmf]12
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 gọi là tiêu cự của elip.

Phương trình chính tắc của elip

Trong mặt phẳng Oxy cho hai tiêu điểm 
[image: image101.wmf](
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. Khi đó ta có phương trình chính tắc của elip 
[image: image102.wmf](
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8. Định nghĩa đường Hyperbol

 
[image: image104.wmf](
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 trong đó 
[image: image105.wmf]12
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 là tiêu điểm. Độ dài 
[image: image106.wmf]12
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 gọi là tiêu cự của hyperbol.

Phương trình chính tắc của Hyperbol

Trong mặt phẳng Oxy cho hai tiêu điểm 
[image: image107.wmf](
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. Khi đó ta có phương trình chính tắc của Hyperbol 
[image: image108.wmf](

)

22

22

:1

xy

H

ab

-=

, trong đó 
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9 . Parabol


[image: image110.wmf]2
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Phương trình 
[image: image113.wmf](
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 được gọi là phương trình chính tắc của parabol 
[image: image114.wmf](
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BÀI TẬP

Bài 1. Tìm tập xác định của các hàm số sau
a.
[image: image117.wmf]1
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c. 
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d. 
[image: image120.wmf]1
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f. 
[image: image122.wmf]2
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Bài 2. Cho đồ thị hàm số bậc hai như hình dưới
[image: image123.png]



a. Tìm toạ độ đỉnh của đồ thị.

b. Tìm khoảng đồng biến và khoảng nghịch biến của hàm số.

c. Tìm GTLN của hàm số
d. Tìm tập xác định và tập giá trị của hàm số

Bài 3. Vẽ các đường parabol sau:

a.
[image: image124.wmf]2
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b.
[image: image125.wmf]2
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Bài 4.Vẽ đồ thị của các hàm số sau trên cùng một hệ trục toạ độ rồi xác định toạ độ giao điểm của chúng
a.
[image: image126.wmf]2
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b. 
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Bài 5.Tìm Parabol 
[image: image128.wmf]2
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biếr rằng parabol đó
a.đi qua hai điểm A(2;15) và B(-1;0)

b.có đỉnh I(-2;19)
Bài 6.Tìm Parabol 
[image: image129.wmf]2
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biếr rằng parabol đó có đỉnh I(-1;2) và đi qua điểm A(1;6)
Bài 7. Giải các bất phương trình

a. 
[image: image130.wmf]xx
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[image: image131.wmf]xx
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c) 
[image: image132.wmf]xx
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d. (2x – 7)(5 – x) ≥ 0
e. x² – x – 20 – 2(x – 11) > 0   f.
[image: image133.wmf]2
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Bài 8. Tìm 
[image: image134.wmf]m

 để 
[image: image135.wmf](
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 có hai nghiệm phân biệt

Bài 9. Tìm các giá trị của tham số m để phương trình 
[image: image136.wmf]22
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a.có nghiệm

b.có hai nghiệm trái dấu

Bài 10. Tìm các giá trị của tham số m để 
a. 
[image: image137.wmf](
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c. 
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d. 
[image: image143.wmf]2
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Bài 11.Tìm các giá trị của tham số 
[image: image145.wmf]m

 để:

a) Hàm số 
[image: image146.wmf]2
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 có tập xác định 
[image: image147.wmf]¡
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b) Tam thức bậc hai 
[image: image148.wmf]2
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[image: image149.wmf]x

;

c) Hàm số 
[image: image150.wmf]2
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 có tập xác định chỉ gồm một phần tử.

Bài 12. Giải các phương trình sau
a. 
[image: image151.wmf]22
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b.  
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d.  
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f.  
[image: image156.wmf]2
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g.  
[image: image157.wmf]2
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h.  
[image: image158.wmf]2
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i.  
[image: image159.wmf]233
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j.  
[image: image160.wmf](
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* HÌNH HỌC
Bài 1. Lập phương trình tham số  của đường thẳng d trong mỗi trường hợp sau:


a) d đi qua M(1;(4)và có vectơ chỉ phương 
[image: image161.wmf]u

r

=(2;3);


b) d đi qua góc tọa độ và vtcp  
[image: image162.wmf]a
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c) d đi qua I(0;3) và vuông góc với đường thẳng có pt tổng quát là: 2x(5y+4=0;


d) d đi qua hai điểm A(1;5) và B((2;9);


e) d đi qua M(5;(2) và có vectơ pháp tuyến 
[image: image163.wmf]n
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=(4;(3);

Bài 2. Lập phương trình tổng quát của đường thẳng d trong các trường hợp sau


a) d đi qua M(3;4) và có vtpt 
[image: image164.wmf]n
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b) d đi qua N(2;(3) và có vtcp 
[image: image165.wmf]a
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d) d đi qua hai điểm A(2;1), B((4;5)


e) d đi qua M(3 ;4) và có vtpt 
[image: image166.wmf]n
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f) d đi qua B(3;(2) và có vtcp 
[image: image167.wmf]a
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Bài 3. Lập phương trình tham số và phương trình tổng quát của đường thẳng d trong các trường hợp sau



a) d đi qua M(2;1) và có vtcp 
[image: image168.wmf]a

r

=(3;4);



b) d đi qua N((2;3) và có vtpt 
[image: image169.wmf]n

r

=(5;1);



c) d đi qua hai điểm A(3;5) và B(6;2).

Bài 4. Cho tam giác ABC biết A(1;4), B(3;(1), C(6,2)


a) Lập phương trình các cạnh AB, BC, CA.


b) Lập phương trình đường cao AH và phương trình đường trung tuyến AM.

Bài 5. Cho tam giác ABC biết các cạnh AB: 4x+y(12= 0, đường cao BH: 5x(4y(15=0, đường cao AH: 2x+2y(9= 0. Hãy viết phương trình hai cạnh  và đường cao còn lại.

Bài 6. Cho đường thẳng d: x(2y+4=0 và điểm A(4;1)


a) Tìm tọa độ hình chiếu vuông góc của A xuống d.


b) Tìm tọa độ điểm A' đối xứng với A qua d

Bài 7. Xét vị trí tương đối  của các cặp đường thẳng sau


a) d :
[image: image170.wmf]{
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và  
d’ :
[image: image171.wmf]{
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b) d :
[image: image172.wmf]{
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và 
d’ : 2x+4y-10= 0


c) d : x+y-2= 0
và 
d’ : 2x+y-3= 0

Bài 8. Với giá trị nào của m thì hai đường thẳng sau vuông góc



(1 : mx+y+q=0 và (2 : x(y+m=0

Bài 9. Cho hai đường thẳng d1 : x(2y+5=0 và d2 :3x(y=0


a) Tìm giao điểm của d1 và d2

b) Tìm góc giữa d1 và d2
Bài 10. Tìm góc giữa hai đường thẳng d1: x+2y+4=0 và  d2: 2x-y+6=0

Bài 11. Xét vị trí tương đối của các cặp đường thẳng sau:

a) 
[image: image173.wmf]:10
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 và 
[image: image174.wmf]:230;
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b) 
[image: image175.wmf]3
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 và 
[image: image176.wmf]1
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c) 
[image: image177.wmf]6
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 và 
[image: image178.wmf]:350.
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Bài 12. Tính góc giữa các cặp đường thẳng sau.
a) 
[image: image179.wmf]:320

dxy
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và 
[image: image180.wmf]:320
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.

b) 
[image: image181.wmf]2
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 và 
[image: image182.wmf]1'
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c) 
[image: image183.wmf]35
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 và 
[image: image184.wmf]:5430.
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Bài 13. Cho đường thẳng 
[image: image185.wmf]:210

dxy
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 và hai điểm 
[image: image186.wmf](
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a)Tính khoảng cách từ 
[image: image187.wmf]A

 đến đường thẳng 
[image: image188.wmf]d

.

b)Tìm tọa độ hình chiếu vuông góc của 
[image: image189.wmf]A

 lên đường thẳng 
[image: image190.wmf]d

.

c)Tìm điểm 
[image: image191.wmf]C

trên trục 
[image: image192.wmf]Oy

sao cho trọng tâm của tam giác 
[image: image193.wmf]ABC

 thuộc đường thẳng 
[image: image194.wmf]d

. Khi đó tính diện tích tam giác 
[image: image195.wmf]ABC

.  

Bài 14. Tìm tâm và bán kính của đường tròn 
[image: image196.wmf](
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 trong các trường hợp sau:

 
a) 
[image: image197.wmf](
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       b) 
[image: image198.wmf](
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Bài 15. Phương trình nào dưới đây là phương trình của đường tròn của một đường tròn? Khi đó hãy tìm tâm và bán kính của nó.


a) 
[image: image199.wmf]22
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b) 
[image: image200.wmf]22
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c) 
[image: image201.wmf]22
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d) 
[image: image202.wmf]22
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e) 
[image: image203.wmf]22
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Bài 16. Viết phương trình của đường tròn 
[image: image204.wmf](
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 trong các trường hợp sau:


a) Có tâm 
[image: image205.wmf](
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 và có bán kính 
[image: image206.wmf]2
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b) Có tâm 
[image: image207.wmf](
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 và đi qua điểm 
[image: image208.wmf](
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c) Có tâm 
[image: image209.wmf](
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 và tiếp xúc với đường thẳng 
[image: image210.wmf]:3210
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d) Có đường kính 
[image: image211.wmf]AB

với 
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Bài 17. Viết phương trình đường tròn 
[image: image214.wmf](
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 có tâm thuộc đường thẳng 
[image: image215.wmf]:10

xy

D+-=

 và đi qua hai điểm 
[image: image216.wmf](
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Bài 18. Cho đường tròn 
[image: image218.wmf](
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 có phương trình 
[image: image219.wmf]22
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. Viết phương trình tiếp tuyến 
[image: image220.wmf]D

 của 
[image: image221.wmf](
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 tại điểm 
[image: image222.wmf](
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Bài 19. Cho điểm 
[image: image223.wmf](

)

4;2

A

 và hai đường thẳng 
[image: image224.wmf]:34200

dxy

+-=

 , 
[image: image225.wmf]:20.
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a) Viết phương trình đường thẳng 
[image: image226.wmf]D

 đi qua 
[image: image227.wmf]A

 và vuông góc với 
[image: image228.wmf].

d


b) Viết phương trình đường tròn 
[image: image229.wmf](

)

C

 có tâm thuộc đường thẳng 
[image: image230.wmf]d

¢

 và tiếp xúc với 
[image: image231.wmf]d

 tại điếm 
[image: image232.wmf].
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Bài 20. Cho đường tròn 
[image: image233.wmf](
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, đường thẳng 
[image: image234.wmf]D

 có phương trình lần lượt là:
[image: image235.wmf](
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a) Chứng minh rằng 
[image: image236.wmf]D

 là một tiếp tuyến của đường tròn 
[image: image237.wmf](
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C

.

b) Viết phương trình tiếp tuyến 
[image: image238.wmf]d

 của 
[image: image239.wmf](
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C

, biết rằng 
[image: image240.wmf]d

 song song với đường thẳng 
[image: image241.wmf]D

.
Bài 21.  Cho elip  
[image: image242.wmf]()
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 có phương trình 
[image: image243.wmf]22
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. Tìm tiêu điểm và tiêu cự của elip.

Bài 22. Cho hypebol 
[image: image244.wmf]()
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 có phương trình 
[image: image245.wmf]22
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. Tìm tiêu điểm và tiêu cự của hypebol.

Bài 23. Cho parabol 
[image: image246.wmf]()
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 có phương trình 
[image: image247.wmf]2
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. Tìm tiêu điểm và đường chuẩn của parabol.

Bài 24. Viết phương trình chính tắc của elip 
[image: image248.wmf]()

E

, biết 
[image: image249.wmf]()

E

 đi qua điểm 
[image: image250.wmf](6;0)
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 và có tiêu cự bằng 8.

Bài 25. Viết phương trình chính tắc của hypebol 
[image: image251.wmf]()

H

, biết 
[image: image252.wmf]()

H

 đi qua điểm 
[image: image253.wmf](
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 và có một tiêu điểm là 
[image: image254.wmf](
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A. TRẮC NGHIỆM

Câu 1. Thu nhập bình quân theo đầu người (GDP) của Việt Nam (tính theo USD) trong vòng 
[image: image255.wmf]10

 năm, từ năm 
[image: image256.wmf]2009

 đến năm 
[image: image257.wmf]2018

 được cho bởi bảng sau (dựa theo số liệu của Tổng cục Thống kê):

	Năm
	2009
	2010
	2011
	2012
	2013
	2014
	2015
	2016
	2017
	2018

	GDP
	1055
	1273
	1517
	1749
	1908
	2052
	2019
	2215
	2385
	2587


Bảng này xác định một hàm số chỉ sự phụ thuộc của GDP (kí hiệu là 
[image: image258.wmf]y

) vào thời gian 
[image: image259.wmf]x

 (tính bằng năm). Khẳng định nào dưới đây là sai?

A. Giá trị của hàm số tại 
[image: image260.wmf]2018

x
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là 
[image: image261.wmf]2587

.

B. Tập xác định của hàm số có 10 phần tử.

C. Tập giá trị của hàm số có 10 phần tử.

D. Giá trị của hàm số tại 
[image: image262.wmf]2587

x
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là 
[image: image263.wmf]2018

.

Câu 2. Các đường dưới đây, đường nào không là đồ thị của hàm số?

A. [image: image264.png]



B. [image: image265.png]



C. [image: image266.png]



D. [image: image267.png]



Câu 3. Tập xác định của hàm số 
[image: image268.wmf]yx
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 là

A. 
[image: image269.wmf]{
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B. 
[image: image270.wmf]¡
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C. 
[image: image271.wmf])
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D. 
[image: image272.wmf](
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Câu 4.Hàm số 
[image: image273.wmf]1
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 có

A. Tập xác định là 
[image: image274.wmf]{
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 và tập giá trị là 
[image: image275.wmf]¡

.

B. Tập xác định và tập giá trị cùng là 
[image: image276.wmf]{
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.

C. Tập xác định là 
[image: image277.wmf]¡

 và tập giá trị là 
[image: image278.wmf]{
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¡

.

D. Tập xác định và tập giá trị cùng là 
[image: image279.wmf]¡

.

Câu 5.Với những giá trị nào của 
[image: image280.wmf]m

 thì hàm số 
[image: image281.wmf](
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 đồng biến trên 
[image: image282.wmf]¡
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A. 
[image: image283.wmf]1.
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B. 
[image: image284.wmf]1.
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C. 
[image: image285.wmf]0.
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D. 
[image: image286.wmf]0.
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Câu 6.Đồ thị trong hình vẽ dưới đây là của hàm số nào?

[image: image287.png]



A. 
[image: image288.wmf]1

.

2

yx

=


B. 
[image: image289.wmf]3.
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C. 
[image: image290.wmf].
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D. 
[image: image291.wmf]2.
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Câu 7.Trục đối xứng của parabol 
[image: image292.wmf](
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A. 
[image: image293.wmf]3.
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B. 
[image: image294.wmf]3
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C. 
[image: image295.wmf]3.
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D. 
[image: image296.wmf]3
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Câu 8.Parabol 
[image: image297.wmf]2
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A. 
[image: image298.wmf](
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B. 
[image: image299.wmf](
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C. 
[image: image300.wmf](
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D. 
[image: image301.wmf](
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Câu 9,Cho hàm số 
[image: image302.wmf]2
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. Mệnh đề nào dưới đây đúng?

A. Hàm số đồng biến trên 
[image: image303.wmf](
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;2
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.
B. Hàm số nghịch biến trên 
[image: image304.wmf](
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C. Hàm số đồng biến trên 
[image: image305.wmf](
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;1

-¥

.
D. Hàm số nghịch biến trên 
[image: image306.wmf](
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Câu 10.Đường parabol trong hình dưới đây là đồ thị của hàm số nào?

[image: image307.png]



A. 
[image: image308.wmf]2
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B. 
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Câu 11.Cho hàm số bậc hai 
[image: image312.wmf]2
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 có đồ thị là đường parabol dưới đây. Khẳng định nào sau đây là đúng?

[image: image313.png]



A. 
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abc

<>>


Câu 12.Điều kiện cần và đủ của tham số 
[image: image318.wmf]m

 đề parabol 
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 cắt trục 
[image: image320.wmf]Ox

 tại hai điểm phân biệt nằm về hai phía của trục tung là
A. 
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B. 
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D. 
[image: image324.wmf]1.
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Câu 13.Bảng xét dấu dưới đây là của tam thức bậc hai nào?

[image: image325.png]+00





A. 
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Câu 14.Bảng xét dấu nào sau đây là bảng xét dấu của tam thức 
[image: image330.wmf](
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A. [image: image331.png]+0





B. [image: image332.png]
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D. [image: image334.png]+0





Câu 15.Tập nghiệm của bất phương trình 
[image: image335.wmf]2

430

xx

-+<

 là

A. 
[image: image336.wmf](

)

1;3

. 

B. 
[image: image337.wmf](

)

[

)

;13;

-¥È+¥

.


C. 
[image: image338.wmf][

]

1;3

.

D. 
[image: image339.wmf](

]

[

)

;14;

-¥È+¥

.

Câu 16. Các giá trị của tham số 
[image: image340.wmf]m

 làm cho biểu thức 
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C. Không có 
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Câu 17. Phương trình 
[image: image346.wmf](
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 có hai nghiệm trái dấu khi và chỉ khi

A. 
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Câu 18. Bất phương trình 
[image: image352.wmf](
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Câu 19. Số nghiệm của phương trình 
[image: image357.wmf]2
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Câu 19. Tập nghiệm của phương trình 
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2993

xxx

--=-

 là

A. 
[image: image363.wmf]{

}

6

S

=

. 
B. 
[image: image364.wmf]S

=Æ

.
C. 
[image: image365.wmf]{

}

3

S

=-

.
D. 
[image: image366.wmf]{

}

3;6

S

=-

.

Câu 20. Tập nghiệm của phương trình 
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Câu 21.Trong các phương trình sau, phương trình nào là phương trình chính tắc của đường hypebol?
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Câu 25: Số nghiệm nguyên của bất phương trình 
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. Phương trình tổng quát của đường thẳng 
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II. TỰ LUẬN 

Câu 29: Vẽ đồ thị hàm số 
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Câu 31: Tìm tất cả các giá trị của tham số 
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