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PHAN I. THU GON BIEU THUC

Bai 1. Rut gon céc biéu thirc sau:
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Bai 2. Rut gon biéu thic:
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Bai 3. Giai cac phuong trinh sau:

1) V2x - =%
3) 3v/2x — 5/8x + 7+/18x =28

5) 53x —4/27x —\12x —[75x =28
) Jx—1+4/x-1+6Jx-1-T/x-1=12
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2) 2x+5=3

4) 5\/15x \/15x+11—3\/15x
6) 15vx +~/x =/25x =110

8) —3Vx+2 —4/4x+8 +4/9x +18 = —40




9) \/ISX+9—\/8x+4+%\/2x+1 —4 10) 24T6x =32 +/9x —18 =15+ /4x—8

11) vx* =2x+1=10 12) V1-2x* =x -1

13) V-x+4=x-1 14) Vx—5—Jx+4=2

Bai 4. Tim diéu kién xac dinh va rat gon cac biéu thurc sau:
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PHAN II. BAI TOAN TONG HQP:
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Bai 1. Cho biéu thitc 4= voi x>0; x # 4.

a) Rut gon biéu thic A.

b) Tinh gié tri cta biéu thirc tai x =144.

\/§3+1 _\/51_1_f—_13 v6oi x>0, x#1.
a) Rut gon biéu thirc 4.

b) Tinh gié tri cua biéu thirc 4 khi x=3-22.
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Bai 3. Cho biéu thttc A=——~ vid B=

— +
Jx -1 Jx+1 1-+x x-1

a) Tinh gia tri cia 4 khi x=25.

Bai 2. Cho biéu thitc 4=

(vé1 x=20; x=#1).

b)ChfmgminhB:*/;“.

Jx -1
¢) Pit P=A4:B.Tim céac gia tri ciia x dé Pz%.
Bz‘li4.Chobiéuth1’IcA:2\/; 2 VéBzLVé’ix>O;x¢9.

x—9 - \/; +3 xX— 3\/;
a) Tinh gia tri cta biéu thirc B tai x =25.
b) Rt gon biéu thic A.



¢) Tim x dé — B 2\/;+1
4 2

Bai 5. Cho cac biéu thirc: 4 = X+2 + \/;Jrl va B = !
x\/;—l x++x+1 \/;—1

a) Tinh gia tri cua B khi x =49.
b) Rt gon biéu thie S=A4-B.

vol x2>0; x=1

c¢) So sanh § voi —

Bai 6. Cho hai biéu thuc:

Jx 1 3x . _\/;+3

+ va B
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a) Tinh gid tri cua B khi x=4.
b) Rut goi biéu thirc 4.

voix>0, x#1
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¢) Cho S = A.B. Chting minh rang: S <=

[\.)

Bai 7. Cho biéu thirc: 4=

(x+3\/;—2 1 ] Jx-3

— ) Vol x>0; x#9
x—9 Jx+3 ) Jx
a) Tinh 4 vo1 x =16.
b) Rut gon B .

¢) Cho Pzg.Tim x dé|P|+P=0.

Bai 8. Cho hai biéu thuc:

N o e [2Mx+10 x ) x+2
A—\/;+2(x_0)vaB—( x—25 +\/;+5J'\/;+5

a) Khi x =9, tinh gi4 tri biéu thirc 4.

vol x>0,x #25.

b) Rut gon biéu thie B.

c)Daithg.Timx dé|P|=

] 1 Yx-2
¢;+2+¢;_2) Jx

a) Ruat gon biéu thirc 4. b) Tim x dé 4> %

Bai 9. Cho biéu thitc 4= ( voi x>0, x#+4.



: Jx 7 12
Bai 10. Cho biéu thirc 4 = ;B = vol x> 0;x#9
Ve=3" Vxel (Va+1)(3-4)

a) Tinh gia tri cua A4 khi x = %

b) Rutgon M =A4-B.

NP 25
c¢) Tim céc gia tri cua x sao cho MZ<T'

Bai 11. Cho hai biéu thic:

Jx +2 ] Jx 3Jx

——— B= - — Vol x>0; x#1; x#9
\/;—3 \/;+2 1—\/; x+\/;—2

a) Tinh gi4 tri ctia biéu thirc 4 khi x = 64

b) Rut gon biéu thire B
¢) Pit M = A.B, hiy tim céc gia tri nguyén cua x dé biéu thirc M c6 gia tri nguyén.

A=

Bai 12. 1) Cho biéu thirc 4= * =1 i x>0. Tinh gia tri cia A4 khi x=16.
\/;+2

2)Ch0biéuthfch:\/;+3— > + 4 vol x>0; x#1.Ratgon B.
Jx+1 1-x  x-1

3) Tim cac sb hitu ti x d¢ P = A.B co gia tri nguyén.

e+l Jx

1
——F—va B= +
x++x+1 x\/;—l \/;—1

a) Tinh gid tri ctia biéu thirc 4 khi x=4.

vol x>0, x=1.

Bai 13. Cho hai biéu thuc 4=

b) Rit gon biéu thire C = %

¢) Tim céc gia trj ciia x dé biéu thic C dat gia tri nhod nhét.
1 Vi 348Vx 9

Bz‘li14.Chobiéuth1’rcﬂva‘1 B= _ _ Gix>0, x#—
2Wx -3 2Wx—3 2Jx+3 4x-9 4

a) Tinh gid tri ctia biéu thirc 4 tai x =25.

b) Rt gon biéu thirc B.
¢) Tim tat c4 cac gid tri nguyén ciia x dé biéu thic P = A — B dat gia tri nguyén 16n nhét.

Bai 15. Véi x>0, x#4 va x #9, cho hai biéu thtc

1 ] Jx =2

A=—2 4 + va B=—F—
x—4 Jx-2 Jx+2 Jx-3"




a) Tinh gia tri cia B khi x =36.
Jx
Jx-2

¢) Tim sb ty nhién xeN dé P=B- (A—1) dat gid tri 16n nhat.

—5Jx+2
\/;+3

a) So sanh A voi 1 b) Tim gia tri 16n nhét cua biéu thic A
27

\/;+3'

d) Tim tat ca cac gia trj cia x dé A nhan gia tri nguyén.

b) Ching minh 4 =

Bai 16. Cho biéu thic 4= vo1x>0;x#1

¢) Tim GTNN cia M = A4—

e) Tim tat ca cac gia tri cia m dé A = m c6 nghi¢m.

V-l vaB—\/;+3+ >,
Jx +5 Jr+1 Jx-1 x-1°

a) Tim diéu kién x4c dinh ctia biéu thirc B va rat gon B b) Tinh gia tri biéu thirc A khix = 1.

Bai 17. Cho biéu thitc 4=

¢) bat P=A. B. So sanh P v6i 7. d) Chtmng minh rang P> 1.

\ ’ .7 . 5 A 13 N X 10
e) Tim céc gia tri cua x dé P:H. f) Tim x dé PZ;.

1 A A A 11 ) A e A
g) Tim s0 nguyén x d¢ P > 0 h) Tim m dé P = m c6 nghiém.

k) Tim sé nguyén x dé P nhan gia tri nguyén.

1) Tim tat ca céc gia tri ctia x dé P nhén gié tri nguyén.

\/; + VéB=;V(')’ix>0' x#1
V-1 x—+x Jx -1 ’ '
a) Tinh gia tri cta biéu thirc B khi x =9;

b) Pit C= A : B, rat gon biéu thirc C;

¢) Tim gié tri cua x dé C = 3;

Bai 18. Cho cac biéu thuc: A =

d) So sanh C voéi i;

e) Ching minh C > 2;

f) Tim x nguyén dé biéu thirc C c6 gia tri nguyén;
g) Tim gia tri nho nhat cua biéu thuc C;

h) Tim céc gia tri cuia m dé x thoa man bat phuong trinh: —Jx.C>Jx+m-3.



PHAN III. BAI TOAN THUC TE:

Bai 1. Mot tram phat song duogc dat ¢ vi tri B W
cach duong tau mot khoang AB = 360m. Pau

tau dang ¢ vi tri C, cach vi tri A mot khoang

AC =x (m) A
a) Viét biéu thirc biéu thi khoang cach tir

tram phét song dén dau tau.

b) Tinh khoang cach trén khi x = 480;

360m

x =900 (két qua 1am tron dén hang don vi)

Bai 2. Mot khéi gb hinh 1ap phuong c6 thé tich 16 000 cm®. Chia khéi gb nay thanh 16 khdi gb
hinh 1ap phuwong nho c6 thé tich bang nhau. Tinh d6 dai canh ctia mdi khdi gb 1ap phuong nho.
Bai 3. Cong thuc 4 = 0,43/x biéu dién mdi tuong quan giita cAn nang x (tinh bang kg) va chiéu
cao A (tinh bang m) ctia mdt con huou cao cb.
a) Mot con huou cb can nang 195kg thi cao bao nhiéu mét?
(1am tron két qua dén hang phan muoi)
b) Mbt con huou cao cb ¢ chidu cao 2,62m thi can ning bao nhiéu kg?
(két qua 1am tron dén phan muoi)
B/ HINH HQC
PHAN I. CAC BAI TOAN CHUNG MINH
Bai 1. Cho duong tron (O, R) va hai diém A, B thudc (O). Qua A, B v& hai duong thang 1an luot
vudng goc vai OA, OB, hai duong thing nay cit nhau tai M.
a) Ching minh bén diém O, A, B, M cling thuéc mot dudng tron.
b) Chiing minh MA = MB
c¢) Ching minh MO la duong trung tryc cua AB.
d) OM cit AB tai H.
Chung minh khi A, B chuyén dong trén duong tron (O) thi tich OH. OM khong doi
Bai 2. Cho duong tron (O, R) duong kinh AB va mot diém M ndm bén ngoai dudng tron (O).
Poan thing MA, MB cit dudng tron (O) 1an luot tai diém E, F.
a) Chiing minh BE vuong géc vdi1 MA va AF vudng goc voi MB.
b) BE cit AF tai H. Chiing minh bon diém M, E, H, F cung thudc mot duong tron.
¢) Goi I 14 trung diém ctia MH. Chimg minh IE vudng goc véi OE.
d) Chimg minh bdn diém L E, O, F cung thudc mdt duong tron.



Bai 3. Cho AABC déu canh bang a, cac dudng cao BM, CN. Goi O 1 trung diém ctia BC.
a) Chtrng minh 4 diém B, C, M, N cung thudc dudng tron (O).
b) Goi G 1a giao diém ctia BM va CN. Chtng minh G nim bén trong, diém A nam bén
ngoai duong tron dudng kinh BC.

Bai 4. Cho duong tron (O) dudng kinh AB, v& goc 0 tAm  véi C nam trén dudng tron (O). VE
day CD vuong gbéc voi AB va day DE song song vo1 AB.
a) Tinh s6 do cung nho AC
b) Chtrng minh CE 14 duong kinh hay ba diém C, O, E thang hang.
¢) Tinh sé do cung 16n BE.

Bai 5. Cho hinh thang vuéng ABCD (4 = D =90°), AB = 4cm, BC = 13c¢m, CD = 9em.
K¢ BE vuong goc voi DC tai E.
a) Chirmg minh bén diém A, B, E, D cing thudc mot dudng tron.
b) Tinh d¢ dai doan thang AD.
¢) Ching minh rang duong thang AD tiép xtc voi duong tron c6 duong kinh BC.
Bai 6. Cho AABC vudng tai A c6 BD la duong phan giac. Ké DM vuong gboc voi BC tai M.
a) Ching minh DM = DA
b) Xac dinh vi tri twong ddi ctia duong thang BC va duong tron tam D ban kinh DA.
Bai 7. Cho dudng tron (O) va diém I & ngoai dudng tron. Goi M 1a giao diém cia dudng tron
tam K duong kinh IO va dudng tron (O). Ching minh duong thang IM 14 tiép tuyén cua
(O) tai M.
Bai 8. Cho AB 1a mét day khong di qua tim ctia dudng tron (O). Puong thang qua O va vudng
gdc voi AB cit tiép tuyén tai A cta (O) & diém C. Chirng minh rang CB 1a mot tiép tuyén
cua (O).
Bai 9. Cho tam gidc ABC c6 hai dudng cao BD, CE cit nhau tai H.
a) Chimg minh bén diém A, D, H, E cung nim trén mot dudng tron.
b) Goi O 1a tim duong tron di qua bén diém A, D, H, E va M 1a trung diém ciia BC. Chiing
minh ME 14 tiép tuyén cua (O).
Bai 10. Cho duong tron (O, R) va diém A nim ngoai (O; R). V& tiép tuyén AB ctia dudng tron
(0) (B 1a tiép diém). Ly diém C thudc dudng tron (O) sao cho AB = AC.
a) Chimg minh AC 1a tiép tuyén ctia duong tron (O).
b) D 1a diém trén doan thang AC. Puong thang qua C vudng goc véi OD tai M cit duong
tron (O) tai E (E khac C). Chimg minh DE 1a tiép tuyén cua dudng tron (O).
¢) V€ duong kinh BK. Chuing minh CK // AO



PHAN II. CAC BAI TOAN THUC TE

Bai 1. C6 hai chiéc banh Pizza hinh tron. Chiéc banh thtr nhat c6
dudng kinh 16cm dugce cit thanh 6 miéng déu nhau c6 dang
hinh quat tron. Chiéc banh thi hai c¢6 duong kinh 18cm
duogc cat thanh 8 miéng déu nhau va c6 dang hinh quat tron.
Hay so sanh dién tich bé mat ctia hai miéng banh cat ra tir
chiéc banh thtr nhat va thi hai.

Bai 2. Mot chiéc quat gidy khi xde ra c6 dang ntra hinh tron ban
kinh 2,2 dm nhu hinh bén. Tinh dién tich phan gidy cua
chiéc quat, biét rang khi gap lai, phan gidy c6 chiéu dai
khoang 1,6dm (lam tron két qua dén hang phan trim cua
dm?)

Bai 3. Hinh quat t6 mau d6 ¢ hinh v& bén dudi c6 ban kinh bang
2 dm va goc & tim bang 150°.
a) Tinh dién tich cua hinh quat dé.

b) Tinh chiéu dai cung twong mg véi hinh quat tron do.

Bai 4. Kim phat cia mot dong hd treo tudng c6 do6 dai 16cm. Hoi trong 20 phuat thi
dau kim phut chi vach dugc mot cung tron c6 do dai béng bao nhiéu cm ?

Bai 5. Mot khan trdi ban hinh tron phu 1én mat ban tron co6
duong kinh 1,2m thi rii xudng xung quanh véi do dai
25cm. Tinh dién tich ctia khin trai ban (két qua lam
tron dén chi s6 thap phan thir nhat).

Bai 6. Banh xe (khi bom cing) ctia mét chiée xe dap c6 dudong
kinh 650 mm. Biét rang khi gio dia quay mot vong thi
banh xe dap quay duoc khoang 3,3 vong (hinh v&). Hoi
chiéc xe dap di chuyén duoc quiang duong dai bao nhiéu
mét sau khi nguoi di xe dap 10 vong lién tuc?

Bai 7. Hinh v& bén dudi biéu dién ving bién dugc chiéu sang
bo1 mdt hai dang c6 dang mot hinh quat tron véi ban
kinh 18 dam, cung AmB c6 s do 245°.

a) Hay tinh dién tich ving bién c6 thé nhin thdy anh sang

tir hai dang theo don vi kilémét vuong (liy 1 dam = 1
609 m va lam tron két qua dén hang don vi).

b) b) Gia st mot con thuyén di chuyén doc theo day cung
c6 do dai 28 dam cua duong tron véi tdm la tdm cua



hinh quat tron, ban kinh 1a 18 dam. Tinh khoang cach
nho nhét tir con thuyén dén hai ding (theo don vi dim
va lam tron két qua dén hang don vj).

Bai 8. Mgt banh xe dang hinh tron c6 ban kinh 20cm
1an dén birc twdng hop voi mat dat mot goc 60°.
Hay tinh khoang cach ngin nhat tir tim banh xe
dén goc tuong.




