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I/ Ly thuyét
Chu dé Néi dung
- Can bac hai, can thtc bac hai va hiang dang thuc: \/? = |A| .
Bién do6i biéu thtc

chira can bac hai

- C4c phép bién d6i don gian biéu thic chira can bac hai.
- Tim x dé biéu thuc thoa man diéu kién cho trudc; Tim gié tri

nho nhat, gia tri Ién nhat cua biéu thic.

H¢ hai phuong trinh

bac nhat hai an

- Giai hé phuong trinh bac nhat hai an.

- Giai bai toan bang cach 1ap hé phuong trinh.

Phuong trinh bac hai
mot an va hé thac Vi-

et

- Giai phuong trinh bac hai, phuong trinh quy vé phuong trinh
bac hai.
- H¢ thirc Vi-et va tng dung.

- Giai bai toan bang cach lap phuong trinh.

Ham sb, d6 thi va su
tuong giao cua hai dd

thi

-Hamséy =ax+b (a=0).
-Ham s6 y=ax* (a#0).

- Su trong giao cua hai d6 thi.

Hinh hoc téng hop

- Hé thirc lwgng trong tam giac vuéng, ti s6 luong giac cua goc
nhon.

- Puong tron, tiép tuyén cua dudng tron, géc véi dudng tron,
d6 dai duong tron, cung tron, dién tich hinh tron, hinh quat
tron.

- Tt gi4c noi tiép.

I/ Bai tap

Phin 1. Tric nghiém

Cau 1. Pidu kién xéc dinh cia can thire /(5v/x +2)(5v/X —2) 12
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4 4

A) x>0. B) x<——. C) x>—- D) x<0.
25 25
CAu 2. Rut gon biéu thuc ‘/_+2 3 (x>0;x #4) ta duoc két qua 1a
J_+1 X—+/x=2
J_ 2 8) Ix =2 o Ix -1 D) Ix +1
&+1 Ix -1’ Ix =2 Ix =2
Cau 3. Gia trj bidu thirc X=X i 216 14
Ix =2
A) 8. B) 6.
4 3
c) -. D) =
) 3 )4

Cau 4. Tap nghiém cuia phuong trinh Vx> —X—6 =+/x—3 1

A) @. B) {3. C) {3-2). D) {~3:1.
Cau 5. Toa do giao diém cua duong thang (d):y=5x—m va Parabol (P):y=x* khi
m=4 la

A) (1;1) va (4;16). B) (-1;-10) va (4,;16).

C) (1;1) va (-4;16). D) (-2;-14) va (-4;16).

Cau 6. Goi S va P lan luot 1a tong va tich hai nghiém cta phuong trinh x*>+3x—-7=0.
Khing dinh nao dudi day la dung?

A) S=3P=7. B) S=-3P=7. C)S+P=10. D) S+P=-10.
Cau 7. Mot nguoi di xe may tir A dén B trong thoi gian dy dinh véi van toc khong doi.
Néu van tdc ctia ngudi d6 ting thém 20 km/h thi dén sém 1 gio. Néu van toc ctia nguoi do

giam di 10 km/h thi dén mudn mot gio. Hoi van toc va thoi gian dy dinh ciia nguoi di xe

may?
A) 40km/h, 3 gio. B) 30km/h, 5 gio.
C) 50km/h, 2,5 gio. D) 35km/h, 4 gio.
§ + E — 3
. X .
Céu 8. Biét h¢ phuong trinh 9 ZE/O c6 nghiém (X; y) duy nhat.
7
Xy

Hai s6 x;y 1a nghiém cta phuong trinh nao dudi day:
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A) X*-3X +5=0. B) X*-8X +15=0.
3 1

C) X?+8X +15=0. D) X2—§X+§=O.
Cau 9. Hé Phuong trinh {3|X_]4+4y =19 tap nghiém 2
4lx-1+7y=27
A) {(6:1);(-4D)}. B) {(6;—4)}.
C) {(-61);(41)}. D) {(-4:1)}.

Cau 10. Gié tri cia m dé duong thang (d):y = mx+1 va (P):y = x? cat nhau tai hai diém
phan biét co hoanh do x;; x, thoa man x” +x,° =11 Ia

A) m=5. B) me{-2;2}. C) me{-3;3} D) m=3.
Céau 11. Cho tam gidc ABC vudng tai A c6 duong cao AH . Hé thic nao sau day KHONG

diang?
A) AC’? =BC.HC. B) AH.BC = AB.AC.
1 1 1
2 = . . D = + .
C) AH° =BH.HC ) AHZ - AB T AC

Cau 12. Cho tam giac ABC vudng tai A c6 C =60°; BC = 6+/3. Do dai canh AC 13

A) 342, B) 343. C) 9. D) 6/2.
Cau 13. Cho duong tron (O; R) ¢6 ban kinh bang 12. Day cung AB vudng goc véi ban
kinh OC tai trung diém ciia OC c6 d6 dai 1a

A) 124/3. B) 6+/2. C) 9/2. D) 7,5.
Cau 14. Cho hinh chir nhat ABCD ¢6 AB =12 cm, BC = 5cm. Ban kinh duong tron ngoai
tiép hinh chit nhat ABCD Ia

A) 13cm. B) 12,5cm. C) 6,5cm. D) 7cm.
Cau 15. Cho mot tam giac déu noi tiép duong tron ban kinh 16cm. Khi d6 d6 dai canh
cua tam giac la

A) 24cm. B) 18cm. C) 8/3cm. D) 16+/3 cm.
CAu 16. Cho dudng tron (O; 6cm) . Tir diém A cach tim O mot khoang 12cm ké céc tiép
tuyén AB, AC voi duong tron (B va C 1a tiép diém). Khi d6 BAC bang

A) 30°. B) 60°. C) 75°. D) 45°.
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Cau 17. Trong hinh vé& dudi ddy, s6 do cung AB 16n la

A) 120°. B) 135°.
C) 45°. D) 315°.

Cau 18. Mot san choi hinh vudng c6 dién tich 50m?, & bén gdc

d3 tréng bdn cay ¢b thu. Nguoi ta muén mé rong thanh san hinh

tron sao cho bén cay cé thu van duogc giit nguyén & trong san

hoic & dudng vién bao quanh san. Khi d6 dién tich phan san can

duoc mé rong thém it nhat 1a

A) 257-50(m?).  B) 50(m?). C) 50m—50(m?). D) 251(m?).

CAu 19. Cho tam giac ABC noi tiép duong tron (O;R) voi A=60°. Do dai canh BC la

A) BC =R+/3. B) BC =RV2. C) BC =2R+/3. D) BC =R.
Cau 20. Ban kinh cta dudng tron ngoai tiép tam gidac ABC, véi AB=AC=a,
a>1BC=2la

2 2

A) a_. B) _a

2 2/a? -1
2 2
c) —2 D) 2

2Ja? 11

Phin 2. Ty luin

DANG 1: Bién déi biéu thirc chiva cin
X—2 1 \Wx+1 . x+1

x+2\/§+\/§+2J\/§—1 R ]

a) Tinh gia tri bidu thuc P khi x =4-24/3;

b) RUt gon biéu thic A;

c) So sanh gié tri biéu thic A véi 1;

Bai 1. Cho hai biéu thic A:( VoI X>0; x#1.

d) Tim gid tri coa x dé %(x—l) 0.
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Bai 2. Cho biéu thtc: P = [ VoI X>0,x #9.

2x X 3x+3J_&+1

x+3 dx-3 x-9 ) Jx-3
a) Rutgon P;
b) Timx dé P<O0;
4x+7
c) Tim gia tri nho nhat caa biéu thuc B = x.P + :
\/;+3

Jx 1 3Jx aB_&+3
\/_ 1 \/;+2 x+\/_ 2 \/§+l

a) Tinh gi4 tri caa biéu thuc B khi x = 36;
b) Rt gon biéu thic A;

Bai 3. Cho hai biéu thirc A= VoI x>0 x =1,

¢) Véi M = A.B, tim céc gia tri nguyén caa x dé biéu thac 3M nhan gia tri nguyén;
d) Tim x dé biéu thac M dat gia tri 16n nhat.
Bai 4. Cho biéu thuc:

A:(l \/_J(\/_+3 \/§+2 X +2

Ix+1) (Jx-2 3- J_ X—5JX +6
a) Rt gon A,
b) Timxdé A<-1;

Jvé’i X>0:x#=4;x%9.

¢) Tim X dé biéu thac A nhan gié tri nguyén.

DANG 2: Gidi bai toan bang céach 1gp phwong trinh hodc hé phwong trinh

Bai 5. Tinh dién tich cua mét hinh chit nhat biét néu ting mdi canh thém 5m thi dién tich
tang thém 175m?2. Néu ting chiéu rong thém 2m va giam chiéu dai di 5m thi dién tich giam
di 20m?2.

Bai 6. Mot khu vuon hinh chir nhat ¢ chu vi bang 72m. Néu tang chiéu rong Ién gap doi
va chiéu dai I&n gap ba thi chu vi cta khu vueon mai 12 194m. Tinh dién tich caa khu vuon
ban dau.

Bai 7. Canh bé nhat ciia mot tam giac vudng c6 d6 dai 14 12cm. Canh huyén c6 d6 dai 16n
hon canh géc vudng con lai 4cm. Tinh d6 dai canh huyén cia tam giac vudng do.

Bai 8. Lic 6 gio 30 phat mot nguoi di xe may tir dia diém A dén dia diém B cach nhau
75km véi van toc da dinh. Khi dén B ngudi d6 nghi lai 20 phat rdi méi quay vé A véi van
té¢ 16n hon van toc luc di 1a Skm/h va vé dén A ldc 12 gio 20 phat. Tinh van téc cia nguoi
d6 lac di tir A dén B.
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Bai 9. Mot xe tai va mot xe du lich khoi hanh dong thoi tir Ha Noi di dén Moc Chau. Biét
rang mdi gid xe du lich chay nhanh hon xe tai 20 km nén da dén trudc xe tai 50 phit. Tinh
van téc cia mdi xe, biét quang duong Ha Noi - Moc Chau dai 200 km.

Bai 10. Hai cano & vi tri cach nhau 85km cuing khoi hanh di nguoc chiéu nhau trén dong
nudc va sau 1 gio 40 phut thi gap nhau tai dia diém A. Tinh van téc that caa mdi cano, biét
rang van toc cano di xudi dong 16n hon van tdc cano di nguoc dong 1a 9 km/h va van téc
dong nudc la 3 km/h.

Bai 11. Hai xi nghiép theo ké hoach phai 1am 360 dung cu. Nho sip xép hop i day chuyén
san xuat nén xi nghiép 1 da vuot mic 12% ké hoach, xi nghiép 2 vuot muc ké hoach 10%.
Do d6 ca hai xi nghiép da lam duoc 400 dung cu. Tinh sé dung cu mdi xi nghiép phai lam
theo ké hoach.

Bai 12. Mot phan xuong theo ké hoach phai dét 3000 tam tham. Do phan xuéng cai tién ki
thuat nén mdi ngay phan xuéng dét vurot mic 50 tim tham, vi vay da hoan thanh trudc ké
hoach 5 ngay. Hoi theo ké hoach mdi ngay phan xudng phai dét bao nhiéu tim tham?

Bai 13. Hai voi nudc cling chay vao mot bé khong co nudc thi sau 3 gio day bé. Néu mo

ca hai voi trong 20 phit sau d6 khéa voi thir nhat, ma riéng voi thi hai thém 10 phut nixa
thi ca hai voi chay dugc g the tich bé. Tinh thoi gian moi voi chay mot minh day be.

DANG 3: Phwong trinh — Hé phwong trinh

Bai 14. Giai cac phuong trinh sau:

a) 2x2-16=0; 0) x+>=4 o X236
X X—5 2—X
b) —2x* +3x+5=0; d) x* —4x*-12=0; %) x* +4x> —3x* +4x+1=0.
Bai 15. Giai cac h¢ phuong trinh sau:
> 10
2x-3y=1 X+1)+2(y—-2)=5 X+ - X
2) y=1 b)()(y);c)yy
X+4y=6 3(x+)—-(y-2)=1 -5 N 4 _3
X+y X-Y
Bai 16. Cho phuong trinh x> —x+m+1=0. Tim m dé:
a) Phuong trinh c6 nghiém;
b) Phuong trinh c6 hai nghiém phan biét cung dau;
c) Phuong trinh c6 hai nghiém phan biét x;; X, sao cho %eri = _Tl
2
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Bai 17. Cho phuong trinh x* —2(m—-3)x+8-4m=0.

a) Chiing minh riang phuong trinh trén ludn c¢6 nghiém véi moi gié tri cia m.

b) Tim m dé phwong trinh ¢ hai nghiém X, %, théamén x, <3<X, .

Bai 18. Cho phuong trinh x> —5x+2 =0 (1). Khdng giai phuong trinh (1), hiy:

a) Tinh gia tri biéu thic A= x’ +XZ, trong d6 X,; X, la hai nghiém cia phwong trinh (1);

b) Lap phwong trinh bac hai an 'y c6 hai nghiém 1a y, = x, +i; Y, =X, +l :
X2

DANG 4: Sw twong giao ciia hai dé thi

Bai 19. Cho ham s6 y =(m+1)x+2m (véi m=—1) c6 dd thi la duong thang (d).

a) Timm dé ham s da cho nghich bién trén R;

b) Timm dé duong thang (d) song song véi duong thang (d,): y = 2x+1;

c) Timm dé cc duong thang (d,):y =2x+1; (d,): y =x+2 va(d) dong qui tai 1 diém.
Bai 20. Trong mit phang toa d6 cho Parabol (P): y = 2x? va duong thang (d): y = x+m.
a) Khim =1, v& (P) va (d) trén cung hé truc toa do;

b) Tim m dé (d) cat (P) tai hai diém phan biét E, F;

¢) Goi X_,X_ 1a hoanh df giao diém cua (d) va (P). Tim m dé x§+ x§ =4,

Bai 21. Trong mit phang toa d6 cho Parabol (P): y = x? va duong thang (d): y =mx+1.
a) Timm dé (d) di qua diem A(-1 2);

b) Khi m= g tim toa do giao diém cua (P) va (d);

¢) Chtng minh rang (d) va (P) ludn cit nhau tai 2 diém phan biét véi moi m;

d) Goi hai giao diém cua (P) va (d) 13 M, N. Tim m d¢ dién tich tam giac OMN bang 2.
DANG 5: Hinh hec

Bai 22. Cho nira duong tron (O) duong kinh AB = 2R. Biém C (khac diém A) bat ky nam
trén nira duong tron sao cho AC < BC. Biém D thudc cung nhé BC sao cho COD =90°.
Goi E 1a giao diém cua AD vaBC, F 1a giao diém cua AC va BD.

a) Chirng minh CEDF Ia tt gi4c noi tiép;

b) Chung minh FC.FA = FD.FB;

) Goi | 1a trung diém cua EF. Chting minh IC 1a tiép tuyén cua (O);

d) Khi C thay ddi thoa mén diéu kién bai toan thi E thudc dudng tron cé dinh nao?
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Bai 23. Cho duong tron (O; R) ¢6 day AB < 2R cb dinh. Trén tia d6i cua tia BA lay diém
C bat ky. Ké tiép tuyén CM, CN (M, N Ia tiép diém). Goi | 1a trung diém cua AB.
a) Chuang minh rang: O, I, M, C, N cuing thuoc mét dudng tron;

b) Chtng minh rang: CN? = CACB:;

¢) Chang minh rang: tia IC 1a tia phan giac géc MIN;

d) Goi H la trung diém cua MN, ching minh rang khi C di chuyén trén tia d6i cua tia BA
thi s6 do goc AHB khong d6i.

Bai 24. Cho tam giac déu ABC néi tiép duong tron (O, R). Ké duong kinh AD cit BC tai

H. Goi M la mot diém trén cung nho AC. Ha BK L AM tai K. Buong thang BK cat CM tai

E.

a) Chung minh 4 diém A, B, H, K thudc mot dudng tron;

b) Chang minh tam giac MBE can tai M;

¢) Tia BE cit duong tron (O, R) tai N (N khac B). Tinh d6 dai cung nho MN theo R;

d) Timvi tri cia M dé tam giac BME c6 chu vi 16n nhat.

Bai 25. Tir mot diém A nam ngoai duong tron (O; R) vé hai tiép tuyén AB, AC véi duong

tron (B, C la tiép diém). Trén cung nho BC lay mot diém M bat ky, vé MI vudng goc voi

AB, MK vuéng goéc véi AC (I thuge AB, K thuoc AC).

a) Chiing minh AIMK, ABOC la cac tt gi&c noi tiép;

b) Vé MP vudng goc véi BC (P thuoc BC). Chirng minh: MPK = MBC;

¢) Chang minh MI.MK = MP?;

d) Xac dinh vi tri cua diém M trén cung nho BC dé tich MI.MK.MP dat gi4 tri 16n nhat.

Bai 26. Cho AABC AABC c6 3 géc nhon noi tiép duong tron (O; R). Ké duong cao AD

va duong kinh AK. Ha BE va CF cung vuéng goc véi AK.

a) Chung minh ABDE va ACFD la cac tur giac noi tiép;

b) Chang minh DF // BK;

c) Cho ABC =60°; R = 4cm. Tinh d¢ dai cung CK va dién tich hinh quat tron gisi han
boi OC, OK va cung nho CK;

d) Cho BC cé dinh, A chuyén dong trén cung 16n BC sao cho AABC AABC c6 3 goc nhon.
Chutng minh tdm dudng tron ngoai tiép ADEF ADEF 1a mot diém cé dinh.

Bai 27. Cho duong tron (O; R) va diém A nam ngoai duong tron. Tur A ké hai tiép tuyén

AE, AF toi dudng tron (E; F 1a c4c tiép diém). Dyng cat tuyén ABC cit dudng tron tai hai
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diém B va C, goi | 1a trung diém cua BC, K 1a trung diém cua EF. Goi giao diém cua FI
vai (O) la D.
a) Chung minh AE? = AB. AC;
b) Chtng minh 5 diém A; E; O; I; F clng thudc mot duong tron;
c) Ching minh ED // AC va tinh theo R dién tich hinh quat tron giGi han bai hai ban kinh
OE, OF va cung nho EF néu A0E = 30°;
d) Chtng minh rang khi (O) thay doi, cac diém A, B, C ¢6 dinh thi tim dudng tron ngoai
tiép tam giac OIK ludn thudc mot duong thang cb dinh.
DANG 6: Toan #ng dung thuc té
Bai 28:
Hai chi tiét may duoc lién két véi nhau boi hai banh ring
cua. Banh rang trén c6 duong kinh 14 83,6 cm va banh
rang dudi c6 duong kinh 1a 44 cm. Hoi khi banh rang

trén quay dugc 10 vong thi banh rang dudi quay dugc

may vong?
Bai 29:
Mot ddng cat d6 trén mot nén phang nam ngang tao thanh mot hinh khéi v6i day 1a hinh
tron ¢6 chu vi 12m. Hoi chan dong cat d6 chiém dién tich 1 bao nhiéu mét vudng?
Bai 30:
Nguoi ta tha mot vién bi sit tir ndc tda nha cao 180m xudng mat dat, biét rang quéng
duong va thsi gian roi tu do lién h¢ véi nhau theo cong thiic s = - gt2. Biét g = 10 m/s?
1a gia téc trong truong cla trai dat. Hoi sau bao 1au ké tir lac tha thi vién bi sat cham dat?
Bai 31:

Véi hé truc toa do nhu hinh vé&, cong truong

DPai hoc Bach Khoa Ha Noi ¢é hinh la mét

Parabol ¢6 phuong trinh la y = —zxz.

Biét rang cong c6 chi€u rong 9m, tinh chiéu

cao cua cong Parabol.

DANG 7: Mgt sé dang todn nang cao

Bai 32. Giai cac phuong trinh sau:
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a) M+\/x+3:\/x—2+m;
b) x*-5x®+1=-8x*+5x;

C) x+3+\/1—7:3 X+1++/1-X.

Bai 33. Tim gi4 tri 16n nhat cua céac biéu thtc sau
a) P=2-5x*—y?* —4xy +2X;

a 1-a ,. \ A x
b) Q=——+—— vadi a laso thuc thoa mén 0<a<1.
2—-a 1l+a

Bai 34. Tim gi4 tri nho nhat cua cac biéu thuc sau :

4 2
2) A:X +22x +2;
X“+1
b) B=x2—x\/§+x+y—\/§+1;
1 1 L. . £ A A Ar A .
c) C VoI X,y,z la so thuc khong am, d6i mot khac nhau

= + +
(x=y)* (x+2)° (z+y)

thoa man (x+z)(z+y)=1.
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