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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  99  
TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  

  

  
BBààii  11..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
CChhoo  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  2 ( 3) 5 0x m x                                        ((11)),,  mm  llàà  tthhaamm  ssốố..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  đđãã  cchhoo  lluuôônn  lluuôônn  ccóó  hhaaii  nngghhiiệệmm  ttrrááii  ddấấuu..  
22..  TTììmm  mm  đđểể  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  đđãã  cchhoo  ccóó  hhaaii  nngghhiiệệmm  1 2,x x tthhỏỏaa  mmããnn  

aa))  1 2,x x   ..  

bb))  1 23 4 11x x   ..  

cc))  BBiiểểuu  tthhứứcc  1 2Q x x  đđạạtt  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt..  

  
BBààii  22..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

11..  TThheeoo  kkếế  hhooạạcchh  hhaaii  ttổổ  đđưượợcc  ggiiaaoo  ssảảnn  xxuuấấtt  660000  ssảảnn  pphhẩẩmm  ttrroonngg  mmộộtt  tthhờờii  ggiiaann  đđãã  đđịịnnhh..  DDoo  
ccảảii  ttiiếếnn  kkỹỹ  tthhuuậậtt  nnêênn  ttổổ  II  đđãã  ssảảnn  xxuuấấtt  vvưượợtt  mmứứcc  kkếế  hhooạạcchh  1188%%  vvàà  ttổổ  IIII  ssảảnn  xxuuấấtt  vvưượợtt  mmứứcc  
kkếế  hhooạạcchh  2211%%..  VVìì  vvậậtt  ttrroonngg  ccùùnngg  tthhờờii  ggiiaann  qquuyy  đđịịnnhh  hhaaii  ttổổ  đđãã  hhooàànn  tthhàànnhh  vvưượợtt  mmứứcc  112200  
ssảảnn  pphhẩẩmm..  TTíínnhh  ssốố  ssảảnn  pphhẩẩmm  đđưượợcc  ggiiaaoo  ccủủaa  mmỗỗii  ttổổ  tthheeoo  kkếế  hhooạạcchh..  

22..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
3 3

4 2

8 0

80 96 0.

x y

x y

  


  
  

  
BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
CChhoo  ppaarraabbooll  ((PP))::  2y x  vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  : 2d y x  ,,  ((PP))  ccắắtt  dd  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm  pphhâânn  bbiiệệtt  AA,,  BB..  

11..  TTíínnhh  đđộộ  ddààii  đđooạạnn  tthhẳẳnngg  AABB  vvàà  ddiiệệnn  ttíícchh  ttaamm  ggiiáácc  OOAABB,,  vvớớii  OO  llàà  ggốốcc  ttọọaa  đđộộ..  
22..  TTììmm  aa  đđểể  y x a   ccắắtt  ((PP))  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm  pphhâânn  bbiiệệtt  CC,,  DD  ssaaoo  cchhoo  CCDD  ==  AABB..  
33..  TTììmm  ttââmm  vvàà  ttíínnhh  bbáánn  kkíínnhh  đđưườờnngg  ttrròònn  nnggooạạii  ttiiếếpp  ttaamm  ggiiáácc  OOAABB..  

  
BBààii  44..  ((33,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  nnửửaa  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO;;RR)),,  đđưườờnngg  kkíínnhh  AABB,,  KK  llàà  đđiiểểmm  cchhíínnhh  ggiiữữaa  ccuunngg  AABB..  TTrrêênn  ccuunngg  KKBB  llấấyy  
mmộộtt  đđiiểểmm  MM  ((MM  kkhháácc  KK,,  BB))..  TTrrêênn  ttiiaa  AAMM  llấấyy  đđiiểểmm  NN  ssaaoo  cchhoo  AANN  ==  BBMM..  KKẻẻ  ddââyy  BBPP  ssoonngg  ssoonngg  
vvớớii  KKMM,,  QQ  llàà  ggiiaaoo  đđiiểểmm  ccủủaa  AAPP  vvớớii  BBMM,,  EE  llàà  ggiiaaoo  đđiiểểmm  ccủủaa  BBPP  vvàà  AAMM..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  PPQQMMEE  llàà  ttứứ  ggiiáácc  nnộộii  ttiiếếpp..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  hhaaii  ttaamm  ggiiáácc  AAKKNN,,  BBKKMM  bbằằnngg  nnhhaauu  vvàà  AAMM..  BBEE  ==  AANN..AAQQ..  
33..  GGọọii  RR,,  SS  llầầnn  llưượợtt  llàà  ggiiaaoo  đđiiểểmm  tthhứứ  hhaaii  ccủủaa  QQAA,,  QQBB  vvớớii  đđưườờnngg  ttrròònn  nnggooạạii  ttiiếếpp  ttaamm  ggiiáácc  

OOMMPP..  CChhứứnngg  mmiinnhh  kkhhii  MM  ddii  đđộộnngg  ttrrêênn  ccuunngg  KKBB  tthhìì  ttrruunngg  đđiiểểmm  II  ccủủaa  RRSS  lluuôônn  nnằằmm  ttrrêênn  
mmộộtt  đđưườờnngg  ccốố  đđịịnnhh..  

  
BBààii  55..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((55..11  hhooặặcc  55..22))..  

11..  GGiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
9 9

9 x x
x x

    ..  

22..  CChhoo  bbaa  ssốố  ddưươơnngg  xx,,  yy,,  zz..  CChhứứnngg  mmiinnhh  2 2 2 327( ) 4( )x y y z z x xyz x y z      ..  
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CCáánn  bbộộ  ccooii  tthhii  kkhhôônngg  ggiiảảii  tthhíícchh  ggìì  tthhêêmm..  
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  99  
TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  

  

  
BBààii  11..  ((11,,55  đđiiểểmm))..    

CChhoo  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
3 3,

2 6.

x y a

x y

  
  

                      ((aa  llàà  tthhaamm  ssốố))..  

11..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  kkhhii  4a  ..  
22..  TTììmm  aa  đđểể  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  ccóó  nngghhiiệệmm  dduuyy  nnhhấấtt  ((xx;;yy))  ssaaoo  cchhoo  

aa))  2 3 2 0x y   ..  
bb))  ĐĐiiểểmm  MM  ((xx;;yy))  tthhuuộộcc  đđưườờnngg  pphhâânn  ggiiáácc  ggóócc  pphhầầnn  ttưư  tthhứứ  IIII  ccủủaa  hhệệ  ttọọaa  đđộộ..  

  
BBààii  22..  ((11,,00  đđiiểểmm))..  
HHaaii  ttổổ  ssảảnn  xxuuấấtt  ccùùnngg  mmaayy  mmộộtt  llooạạii  ááoo..  NNếếuu  ttổổ  tthhứứ  nnhhấấtt  mmaayy  ttrroonngg  33  nnggààyy,,  ttổổ  tthhứứ  hhaaii  mmaayy  ttrroonngg  
55  nnggààyy  tthhii  ccảả  hhaaii  ttổổ  mmaayy  đđưượợcc  11331100  cchhiiếếcc  ááoo..  BBiiếếtt  rrằằnngg  ttrroonngg  mmộộtt  nnggààyy,,  ttổổ  tthhứứ  nnhhấấtt  mmaayy  đđưượợcc  
nnhhiiềềuu  hhơơnn  ttổổ  tthhứứ  hhaaii  1100  cchhiiếếcc  ááoo,,  hhỏỏii  mmỗỗii  ttổổ  ttrroonngg  mmộộtt  nnggààyy  mmaayy  đđưượợcc  bbaaoo  nnhhiiêêuu  cchhiiếếcc  ááoo  ??  
  
BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
CChhoo  ppaarraabbooll  ((PP))::  22y x  vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  : 4 2d y x a b   ,,  OO  llàà  ggốốcc  ttọọaa  đđộộ..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  đđiiểểmm  2( ; 1)M m m  kkhhôônngg  tthhểể  tthhuuộộcc  ppaarraabbooll  ((PP))  vvớớii  mmọọii  mm..  
22..  TTrroonngg  ttrrưườờnngg  hhợợpp  ((PP))  vvàà  dd  ttiiếếpp  xxúúcc  nnhhaauu  ttạạii  đđiiểểmm  NN,,  ttíínnhh  đđộộ  ddààii  đđooạạnn  tthhẳẳnngg  OONN..  
33..  KKhhii  2 8a b  ,,  ttììmm  hhaaii  đđiiểểmm  EE,,  FF  ttưươơnngg  ứứnngg  tthhuuộộcc  ((PP))  vvàà  dd  ssaaoo  cchhoo  đđộộ  ddààii  EEFF  nnggắắnn  nnhhấấtt..  

  
BBààii  44..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  2 2( 2) 2 0mx m x m                                 ((mm  llàà  tthhaamm  ssốố))..  

11..  TTììmm  đđiiềềuu  kkiiệệnn  ccủủaa  mm  đđểể  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  ccóó  hhaaii  nngghhiiệệmm  pphhâânn  bbiiệệtt..  
22..  TTììmm  mm  đđểể  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  ccóó  hhaaii  nngghhiiệệmm  pphhâânn  bbiiệệtt  1 2,x x tthhỏỏaa  mmããnn  1 2 1 23( ) 4 5x x x x   ..  

  
BBààii  55..  ((33,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO;;RR)),,  ttừừ  đđiiểểmm  AA  nnằằmm  nnggooààii  đđưườờnngg  ttrròònn  kkẻẻ  hhaaii  ttiiếếpp  ttuuyyếếnn  AABB,,  AACC  vvớớii  đđưườờnngg  
ttrròònn,,  BB  vvàà  CC  llàà  hhaaii  ttiiếếpp  đđiiểểmm..  TTừừ  BB  kkẻẻ  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ssoonngg  ssoonngg  vvớớii  AACC  ccắắtt  ((OO))  ttạạii  DD,,  DD  kkhháácc  BB..  
ĐĐưườờnngg  tthhẳẳnngg  AADD  ccắắtt  ((OO))  ttạạii  EE  ((EE  kkhháácc  DD))..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ttứứ  ggiiáácc  AABBOOCC  nnộộii  ttiiếếpp  vvàà  2.AE AD AB ..  

22..  CChhứứnngg  mmiinnhh   CEA CEB ..  
33..  GGiiảả  ssửử  OOAA  ==  33RR,,  ttíínnhh  kkhhooảảnngg  ccáácchh  ggiiữữaa  hhaaii  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  AACC,,  BBDD  tthheeoo  RR..  

BBààii  66..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((66..11  hhooặặcc  66..22))..  
11..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  ggiiáá  ttrrịị  kk  đđểể  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  ssaauu  ccóó  nngghhiiệệmm    

 22 4 4 6 2 2 5x k x k k x x x          ..  

22..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
3

2

(3 2 ) 8,

( 3 3) 4.
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xy y y
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

  
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  99  
TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  

  

  
BBààii  11..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
CChhoo  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  2 ( 2) 1 0x a x a                             ((aa  llàà  tthhaamm  ssốố))..  

11..  GGiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  kkhhii  3a  ..  
22..  TTììmm  đđiiềềuu  kkiiệệnn  ccủủaa  aa  đđểể  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  ccóó  hhaaii  nngghhiiệệmm  1 2,x x tthhỏỏaa  mmããnn  

aa))  1 22 9x x a   ..  

bb))  3 3
1 2 20x x  ..  

cc))  1 23 2 10x x   ..  

  
BBààii  22..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
CChhoo  ppaarraabbooll  ((PP))::  2y x   vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  2: 3d y mx m m    ..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ((PP))  vvàà  dd  lluuôônn  ccắắtt  nnhhaauu  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm  nnằằmm  vvềề  hhaaii  pphhííaa  ccủủaa  ttrrụụcc  ttuunngg..  
22..  GGiiảả  ssửử  ((PP))  ccắắtt  dd  ttạạii     1 1 2 2; , ;A x y B x y ,,  ttrroonngg  đđóó  AA  ccóó  hhooàànnhh  đđộộ  llớớnn  hhơơnn..  TTììmm  mm  ssaaoo  cchhoo  

1 2 2018 2019x x m   ..  

  
BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

11..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
( 3)( 1) 2,

( 1)( 3) 2.

x y xy

x y xy

   
    

  

22..  MMộộtt  hhììnnhh  cchhữữ  nnhhậậtt  ccóó  cchhiiềềuu  ddààii  hhơơnn  cchhiiềềuu  rrộộnngg  2200mm,,  nnếếuu  ggấấpp  đđôôii  cchhiiềềuu  ddààii  vvàà  ggấấpp  33  llầầnn  
cchhiiềềuu  rrộộnngg  tthhìì  cchhuu  vvii  ccủủaa  hhììnnhh  cchhữữ  nnhhậậtt  llàà  448800mm..  TTíínnhh  cchhiiềềuu  ddààii  vvàà  cchhiiềềuu  rrộộnngg  bbaann  đđầầuu  
ccủủaa  hhììnnhh  cchhữữ  nnhhậậtt  đđóó..  

  
BBààii  44..  ((33,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  ttaamm  ggiiáácc  AABBCC  nnhhọọnn  ccóó  AABB  <<  AACC  nnộộii  ttiiếếpp  đđưườờnngg  ttrròònn  ttââmm  OO,,  bbáánn  kkíínnhh  RR..  GGọọii  HH  llàà  ggiiaaoo  
đđiiểểmm  ccủủaa  bbaa  đđưườờnngg  ccaaoo  AADD,,  BBEE,,  CCFF  ccủủaa  ttaamm  ggiiáácc  AABBCC..  KKẻẻ  đđưườờnngg  kkíínnhh  AAKK  ccủủaa  đđưườờnngg  ttrròònn  
((OO)),,  AADD  ccắắtt  ((OO))  ttạạii  đđiiểểmm  NN..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  AAEEDDBB,,  AAEEHHFF  llàà  ccáácc  ttứứ  ggiiáácc  nnộộii  ttiiếếpp  vvàà  . 2 .AB AC R AD ..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  HHKK  đđii  qquuaa  ttrruunngg  đđiiểểmm  MM  ccủủaa  BBCC..  
33..  GGọọii  bbáánn  kkíínnhh  đđưườờnngg  ttrròònn  nnggooạạii  ttiiếếpp  ttứứ  ggiiáácc  AAEEHHFF  llàà  rr..  CChhứứnngg  mmiinnhh  2 2 2OM R r  ..  
44..  CChhứứnngg  mmiinnhh  OOCC  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  DDEE  vvàà  NN  đđốốii  xxứứnngg  vvơơii  HH  qquuaa  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  BBCC..  

  
BBààii  55..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((55..11  hhooặặcc  55..22))..  

11..  GGiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  2 2 22018 2 1 1 2018 2x x x x x       ..  
22..  CChhoo  ccáácc  ssốố  tthhựựcc  aa,,  bb,,  cc  tthhỏỏaa  mmããnn  2 2 2 2a b c   ..  CChhứứnngg  mmiinnhh  bbấấtt  đđẳẳnngg  tthhứứcc  

3 3 3 2 2a b c abc    ..  

  
----------------------------------------------HHẾẾTT----------------------------------------------  

____________________________________________________________________  
CCáánn  bbộộ  ccooii  tthhii  kkhhôônngg  ggiiảảii  tthhíícchh  ggìì  tthhêêmm..  
  
HHọọ  vvàà  ttêênn  tthhíí  ssiinnhh::…………………………………………………………………………………………;;SSốố  bbááoo  ddaannhh::…………………………………………………………....  
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TTHHÁÁII  BBÌÌNNHH  
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  ÔÔNN  TTẬẬPP  KKIIỂỂMM  TTRRAA  CCHHẤẤTT  LLƯƯỢỢNNGG  GGIIỮỮAA  HHỌỌCC  KKỲỲ  IIII  
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  99  
TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  

  

  
BBààii  11..  ((11,,55  đđiiểểmm))..    

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
1 1 2( 2 1)

:
1

x x x x x x
A

xx x x x

    
  

  
..  

11..  RRúútt  ggọọnn  AA  vvàà  ttììmm  xx  đđểể  2A A ..  
22..  TTììmm  đđiiềềuu  kkiiệệnn  ccủủaa  xx  đđểể  AA  nnhhậậnn  ggiiáá  ttrrịị  ââmm..  

BBààii  22..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

CChhoo  ppaarraabbooll  ((PP))::  
2

4

x
y  vvàà  đđiiểểmm  II  ((00;;––  22))..  GGọọii  dd  llàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  đđii  qquuaa  II  ccóó  hhệệ  ssốố  ggóócc  mm..  

11..  VVẽẽ  ppaarraabbooll  ((PP))  vvàà  cchhứứnngg  mmiinnhh  ((PP))  lluuôônn  ccắắtt  dd  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm  pphhâânn  bbiiệệtt  AA,,  BB..  
22..  TTììmm  mm  đđểể  đđộộ  ddààii  đđooạạnn  tthhẳẳnngg  AABB  nnhhỏỏ  nnhhấấtt..  
33..  TTììmm  ttọọaa  đđộộ  hhaaii  đđiiểểmm  MM,,  NN  tthhuuộộcc  ((PP))  ssaaoo  cchhoo  MM,,  NN  đđốốii  xxứứnngg  nnhhaauu  qquuaa  đđiiểểmm  KK  ((22;;55))..  

BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
CChhoo  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  2 2( 1) 2 3 0x m x m m              ((11)),,  mm  llàà  tthhaamm  ssốố..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  lluuôônn  ccóó  hhaaii  nngghhiiệệmm  ttrrááii  ddấấuu  vvớớii  mmọọii  ggiiáá  ttrrịị  mm..  
22..  TTììmm  mm  đđểể  ((11))  ccóó  hhaaii  nngghhiiệệmm  1 2,x x tthhỏỏaa  mmããnn  

aa))  2 2
1 2( 1) 2 12x m x m m     ..  

bb))    
1 2

1 22 3

x x

x x m


   

  

BBààii  44..  ((11,,00  đđiiểểmm))..  
MMộộtt  ôô  ttôô  ddựự  đđịịnnhh  đđii  ttừừ  AA  đđếếnn  BB  vvớớii  vvậậnn  ttốốcc  đđãã  đđịịnnhh..  NNếếuu  ôô  ttôô  đđóó  ttăănngg  vvậậnn  ttốốcc  tthhêêmm  1100kkmm  mmỗỗii  ggiiờờ  tthhìì  
đđếếnn  BB  ssớớmm  hhơơnn  ddựự  đđịịnnhh  11  ggiiờờ  2244  pphhúútt..  NNếếuu  ôô  ttôô  ggiiảảmm  vvậậnn  ttốốcc  đđii  55kkmm  mmỗỗii  ggiiờờ  tthhìì  đđếếnn  BB  mmuuộộnn  hhơơnn  11  
ggiiờờ..  TTíínnhh  đđộộ  ddààii  qquuããnngg  đđưườờnngg  AABB  vvàà  vvậậnn  ttốốcc  ddựự  đđịịnnhh..  
  
BBààii  55..  ((33,,00  đđiiểểmm))..  
CChhoo  bbaa  đđiiểểmm  AA,,  BB,,  CC  tthhuuộộcc  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO))..  LLấấyy  đđiiểểmm  MM  llàà  đđiiểểmm  cchhíínnhh  ggiiữữaa  ccuunngg  AABB  kkhhôônngg  cchhứứaa  CC,,  NN  
llàà  đđiiểểmm  cchhíínnhh  ggiiữữaa  ccuunngg  BBCC  kkhhôônngg  cchhứứaa  AA,,  PP  llàà  đđiiểểmm  cchhíínnhh  ggiiữữaa  ccuunngg  AACC  kkhhôônngg  cchhứứaa  BB..  GGọọii  II  llàà  ggiiaaoo  
đđiiểểmm  ccủủaa  AANN  vvàà  BBPP,,  DD  llàà  ggiiaaoo  đđiiểểmm  ccủủaa  AABB  vvàà  MMNN,,  EE  llàà  ggiiaaoo  đđiiểểmm  ccủủaa  AANN  vvàà  BBCC..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ttaamm  ggiiáácc  BBIINN  ccâânn  vvàà  NNAA..DDBB  ==  NNBB..DDAA..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  DDII  ssoonngg  ssoonngg  vvớớii  BBCC..  
33..  CChhứứnngg  mmiinnhh  MMBB  ttiiếếpp  xxúúcc  vvớớii  đđưườờnngg  ttrròònn  nnggooạạii  ttiiếếpp  ttaamm  ggiiáácc  BBNNDD..  

  
BBààii  66..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((66..11  hhooặặcc  66..22))..  

11..  KKhhôônngg  ggiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  2 3 0x x   ,,  hhããyy  ttíínnhh  ggiiáá  ttrrịị  bbiiểểuu  tthhứứcc  3 2
1 24 1019P x x   ..  

22..  TTììmm  đđiiềềuu  kkiiệệnn  ccủủaa  tthhaamm  ssốố  kk  đđểể  hhaaii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  ssaauu  ccóó  nngghhiiệệmm  cchhuunngg  
2

2

2( 3) 8 28 0

( 3) 2(2 7) 4 0

x k x k

k x k x

    

    
  

  
----------------------------------------------HHẾẾTT----------------------------------------------  

____________________________________________________________________  
CCáánn  bbộộ  ccooii  tthhii  kkhhôônngg  ggiiảảii  tthhíícchh  ggìì  tthhêêmm..  
HHọọ  vvàà  ttêênn  tthhíí  ssiinnhh::…………………………………………………………………………………………;;SSốố  bbááoo  ddaannhh::…………………………………………………………....  
 
 



SSỞỞ  GGIIÁÁOO  DDỤỤCC  VVÀÀ  ĐĐÀÀOO  TTẠẠOO  

TTHHÁÁII  BBÌÌNNHH  
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  [[55]]  

ÔÔNN  TTẬẬPP  KKIIỂỂMM  TTRRAA  CCHHẤẤTT  LLƯƯỢỢNNGG  GGIIỮỮAA  HHỌỌCC  KKỲỲ  IIII  
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  99  
TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  

  

  
BBààii  11..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
CChhoo  ppaarraabbooll  ((PP))::  2y x vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  2: (2 1) 1d y k x k    ..  

11..  TTììmm  kk  đđểể  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  dd  ccắắtt  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  5 3y x  ttạạii  đđiiểểmm  ccóó  hhooàànnhh  đđộộ  bbằằnngg  11..  
22..  TTììmm  kk  đđểể  ((PP))  vvàà  dd  ccắắtt  nnhhaauu  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm     1 1 2 2; , ;A x y B x y ssaaoo  cchhoo  

aa))  1 2 1 210 9y y y y   ..  

bb))  
1 2

1 1
5

4 4x x
 

 
..  

  
BBààii  22..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
CChhoo  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  2 (3 2) (2 2) 0x m x m m               ((11))..  

11..  GGiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  ((11))  kkhhii  2m  ..  
22..  TTììmm  mm  đđểể  ((11))  ccóó  hhaaii  nngghhiiệệmm  pphhâânn  bbiiệệtt  1 2,x x tthhỏỏaa  mmããnn  

aa))  1 22 5x x m  ..  

bb))  1 21 5x x     

  
BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

11..  TTrroonngg  qquuýý  II  nnăămm  22001188,,  hhaaii  đđộộii  tthhuuyyềềnn  đđáánnhh  ccáá  bbắắtt  đđưượợcc  ttổổnngg  ccộộnngg  336600  ttấấnn  ccáá..  SSaanngg  qquuýý  
II  nnăămm  22001199  đđộộii  tthhứứ  nnhhấấtt  vvưượợtt  mmứứcc  1100%%  vvàà  đđộộii  tthhứứ  hhaaii  vvưượợtt  mmứứcc  88%%  nnêênn  ccảả  hhaaii  đđộộii  đđáánnhh  
bbắắtt  đđưượợcc  339933  ttấấnn..  HHỏỏii  qquuýý  II  mmỗỗii  nnăămm  mmỗỗii  đđộộii  đđáánnhh  bbắắtt  đđưượợcc  bbaaoo  nnhhiiêêuu  ttấấnn  ccáá  ??  

22..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
2 2

4 3,

( 1) 5.

x y

x y

 


  
  

  
BBààii  44..  ((33,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO;;RR)),,  đđưườờnngg  kkíínnhh  AABB..  KKẻẻ  ttiiếếpp  ttuuyyếếnn  AAxx  vvớớii  đđưườờnngg  ttrròònn..  TTrrêênn  ttiiaa  AAxx  llấấyy  đđiiểểmm  
KK  ((AAKK  >>  RR))..  QQuuaa  KK  kkẻẻ  ttiiếếpp  ttuuyyếếnn  KKMM  ttớớii  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO))..  ĐĐưườờnngg  tthhẳẳnngg  dd  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  AABB  ttạạii  
OO,,  dd  ccắắtt  MMBB  ttạạii  EE..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  KKAAOOMM  llàà  ttứứ  ggiiáácc  nnộộii  ttiiếếpp..  
22..  OOKK  ccắắtt  AAMM  ttạạii  II,,  cchhứứnngg  mmiinnhh  2.OI OK R ..  
33..  GGọọii  HH  llàà  ttrrựựcc  ttââmm  ttaamm  ggiiáácc  KKMMAA..  TTììmm  qquuỹỹ  ttíícchh  đđiiểểmm  HH  kkhhii  KK  cchhuuyyểểnn  đđộộnngg  ttrrêênn  ttiiaa  AAxx..  

BBààii  55..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((55..11  hhooặặcc  55..22))..  

11..  GGiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
21 5 4 3

10 1
5 4

x x
x

x x x

 
  


..  

22..  CChhoo  bbaa  ssốố  ddưươơnngg  aa,,  bb,,  cc  tthhỏỏaa  mmããnn  2 2 2 3a b c   ..  CChhứứnngg  mmiinnhh  

2 2 2
3

a b c

a b c b c a c a b
  

     
..  

  
----------------------------------------------HHẾẾTT----------------------------------------------  

____________________________________________________________________  
CCáánn  bbộộ  ccooii  tthhii  kkhhôônngg  ggiiảảii  tthhíícchh  ggìì  tthhêêmm..  
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  ÔÔNN  TTẬẬPP  KKIIỂỂMM  TTRRAA  CCHHẤẤTT  GGIIỮỮAA  LLƯƯỢỢNNGG  HHỌỌCC  KKỲỲ  IIII  
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  99  
TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  

  

  
BBààii  11..  ((22,,00  đđiiểểmm))..    
CChhoo  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  2 (2 1) 2 0x m x m                  ((11))..  

11..  TTììmm  mm  đđểể  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  ((11))  ccóó  hhaaii  nngghhiiệệmm  pphhâânn  bbiiệệtt..  
22..  TTììmm  mm  đđểể  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  ((11))  ccóó  hhaaii  nngghhiiệệmm  1 2,x x tthhỏỏaa  mmããnn  

aa))  1 23, 3x x  ..  

bb))  2 2
1 1 2 22019 2019x x x x     ..  

  
BBààii  22..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
CChhoo  ppaarraabbooll  ((PP))::  2y x vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  2: 2 1d y kx k k    ..  

11..  TTíínnhh  kkhhooảảnngg  ccáácchh  ggiiữữaa  hhaaii  đđiiểểmm  MM,,  NN  tthhuuộộcc  ((PP))  kkhhii  cchhúúnngg  ccóó  hhooàànnhh  đđộộ  llầầnn  llưượợtt  llàà  ––  11;;22..  
22..  TTììmm  kk  đđểể  ((PP))  ccắắtt  dd  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm  pphhâânn  bbiiệệtt     1 1 2 2; , ;A x y B x y tthhỏỏaa  mmããnn  

aa))  1 2 1 2 1 2 3y y x x x x     ..  

bb))  1 2 4x x  ..  

  
BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

11..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  ggiiáá  ttrrịị  nngguuyyêênn  mm  đđểể  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
2 1,

2 5.

mx y m

x my m

  
   

ccóó  nngghhiiệệmm  nngguuyyêênn..  

22..  MMộộtt  ôô  ttôô  đđii  ttừừ  AA  đđếếnn  BB  vvớớii  vvậậnn  ttốốcc  4400kkmm//hh  rrồồii  đđii  ttiiếếpp  ttừừ  BB  đđếếnn  CC  vvớớii  vvậậnn  ttốốcc  3300kkmm//hh..  TTổổnngg  
tthhờờii  ggiiaann  ôô  ttôô  đđii  ttừừ  AA  đđếếnn  CC  llàà  44  ggiiờờ  1155  pphhúútt..  BBiiếếtt  qquuããnngg  đđưườờnngg  BBCC  nnggắắnn  hhơơnn  qquuããnngg  đđưườờnngg  AABB  
llàà  1155kkmm..  TTíínnhh  đđộộ  ddààii  ccáácc  qquuããnngg  đđưườờnngg  AABB,,  BBCC..  

  
BBààii  44..  ((33,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO)),,  ttừừ  đđiiểểmm  AA  bbêênn  nnggooààii  đđưườờnngg  ttrròònn  vvẽẽ  hhaaii  ttiiếếpp  ttuuyyếếnn  AABB,,  AACC  vvớớii  đđưườờnngg  ttrròònn,,  ttrroonngg  
đđóó  BB,,  CC  llàà  ccáácc  ttiiếếpp  đđiiểểmm..  ĐĐưườờnngg  tthhẳẳnngg  kkẻẻ  qquuaa  CC  ssoonngg  ssoonngg  vvớớii  AABB  ccắắtt  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO))  ởở  DD,,  AADD  ccắắtt  
đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO))  ởở  MM,,  CCMM  ccắắtt  AABB  ởở  NN..  CChhứứnngg  mmiinnhh  

11..     BAD ACN ..  
22..  2 .AN NM NC ..  
33..  NN  llàà  ttrruunngg  đđiiểểmm  ccủủaa  AABB..  

  
BBààii  55..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((55..11  hhooặặcc  55..22))..  

11..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
2(4 4) (2 5) 1,

2 ( 2 ) 14 0.

xy xy y y y

xy x y x y

     


   
  

22..  CChhoo  ccáácc  ssốố  ddưươơnngg  xx,,  yy,,  zz  tthhỏỏaa  mmããnn  x y z xyz   ..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  llớớnn  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc  

2 2 2(1 ) (1 ) (1 )

x y z
Q

yz x xz y xy z
  

  
..  
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  99  
TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  

  

  
BBààii  11..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
1

:
4 4 2 2

x x x
A

x x x x x

        
vvớớii  0x  ..  

11..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  AA..  

22..  TTììmm  xx  ssaaoo  cchhoo  
1

3
A

x
 ..  

BBààii  22..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
CChhoo  ppaarraabbooll  ((PP))::  2y x   vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  : 2 5d y mx  ..  

11..  VViiếếtt  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ssoonngg  ssoonngg  vvớớii  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  3 1y x  vvàà  ttiiếếpp  xxúúcc  vvớớii  ((PP))..  TTììmm  ttọọaa  đđộộ  ttiiếếpp  
đđiiểểmm  kkhhii  đđóó..  

22..  GGiiảả  ssửử  ((PP))  ccắắtt  dd  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm     1 1 2 2; , ;A x y B x y ..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  llớớnn  nnhhấấtt  ccủủaa  1 2( 1)( 4)y y  ..  

33..  XXéétt  hhaaii  đđiiểểmm  HH,,  KK  tthhuuộộcc  ((PP))  ccóó  hhooàànnhh  đđộộ  llầầnn  llưượợtt  llàà  ––  88  vvàà  
1

8
 ..  TTììmm  ttọọaa  đđộộ  đđiiểểmm  TT  tthhuuộộcc  ttrrụụcc  

ttuunngg  ssaaoo  cchhoo  bbốốnn  đđiiểểmm  HH,,  KK,,  TT,,  OO  ccùùnngg  tthhuuộộcc  mmộộtt  đđưườờnngg  ttrròònn..  
BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

11..  HHaaii  ccôônngg  nnhhâânn  ccùùnngg  ssơơnn  ccửửaa  cchhoo  mmộộtt  ccôônngg  ttrrììnnhh  ttrroonngg  44  nnggààyy  tthhìì  xxoonngg  ccôônngg  vviiệệcc..  NNếếuu  nnggưườờii  
tthhứứ  nnhhấấtt  llààmm  mmộộtt  mmììnnhh  ttrroonngg  99  nnggààyy  rrồồii  nnggưườờii  tthhứứ  hhaaii  đđếếnn  ccùùnngg  llààmm  ttiiếếpp  ttrroonngg  11  nnggààyy  nnữữaa  tthhìì  
xxoonngg  ccôônngg  vviiệệcc..  HHỏỏii  mmỗỗii  nnggưườờii  llààmm  mmộộtt  mmììnnhh  tthhìì  bbaaoo  llââuu  xxoonngg  ccôônngg  vviiệệcc  ??  

22..  TTììmm  kk  đđểể  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
2

2 1,

2 ( 1) 2 3 1.

x my m

mx m y m m

  


    
ccóó  nngghhiiệệmm  dduuyy  nnhhấấtt  ((xx;;yy))  mmàà  xx,,  yy  

đđềềuu  ddưươơnngg..  
BBààii  44..  ((33,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO)),,  bbáánn  kkíínnhh  RR..  TTrrêênn  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO))  llấấyy  đđiiểểmm  AA  ssaaoo  cchhoo  AABB  <<  AACC..  TTrrêênn  OOCC  llấấyy  
đđiiểểmm  MM  ssaaoo  cchhoo  MM  nnằằmm  ggiiữữaa  OO  vvàà  CC..  QQuuaa  MM  kkẻẻ  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  BBCC  ccắắtt  ttiiaa  đđốốii  ccủủaa  ttiiaa  AABB  
ttạạii  NN,,  ccắắtt  AACC  ttạạii  EE..  ĐĐưườờnngg  tthhẳẳnngg  NNMM  ccắắtt  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO))  ttạạii  FF  vvàà  KK,,  FF  nnằằmm  ggiiữữaa  EE  vvàà  NN..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  bbốốnn  đđiiểểmm  AA,,  BB,,  MM,,  EE  ccùùnngg  tthhuuộộcc  mmộộtt  đđưườờnngg  ttrròònn  vvàà  bbốốnn  đđiiểểmm  NN,,  AA,,  MM,,  CC  ccùùnngg  
tthhuuộộcc  mmộộtt  đđưườờnngg  ttrròònn..  

22..  VVẽẽ  ttiiếếpp  ttuuyyếếnn  ttạạii  AA  ccủủaa  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO))  ccắắtt  MMNN  ttạạii  HH..  CChhứứnngg  mmiinnhh  AAHHEE  llàà  ttaamm  ggiiáácc  ccâânn..  
33..  GGọọii  ggiiaaoo  đđiiểểmm  tthhứứ  hhaaii  ccủủaa  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  NNCC  vvớớii  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO))  llàà  DD..  CChhứứnngg  mmiinnhh  HHDD  llàà  ttiiếếpp  

ttuuyyếếnn  ccủủaa  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO))..  
BBààii  55..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((55..11  hhooặặcc  55..22))..  

11..  GGiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh    
22 2 5 2 3 5 8 21x x x x      ..  

22..  CChhoo  aa,,  bb,,  cc  llàà  ccáácc  ssốố  ddưươơnngg  tthhỏỏaa  mmããnn  2 2 2 27a b c   ..  CChhứứnngg  mmiinnhh  

2 2 2

1 1 1 12 12 12

63 63 63a b b c c a a b c
    

     
..  
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  99  
TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  

  

  
BBààii  11..  ((22,,00  đđiiểểmm))..    

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
8 1 3 6

: 1
8 2 2 4

x x x
P

x x x x x

              
vvớớii  0; 4x x  ..  

11..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  PP..  
22..  TTììmm  xx  ssaaoo  cchhoo  PP  >>  11,,55..  

BBààii  22..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
CChhoo  ppaarraabbooll  ((PP))::  2y x vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  :d y ax a  ..  

11..  TTììmm  aa  đđểể  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  dd  ccắắtt  ttrrụụcc  ttuunngg  ttạạii  đđiiểểmm  ccóó  hhooàànnhh  đđộộ  nnhhỏỏ  hhơơnn  33..  
22..  TTììmm  aa  đđểể  ((PP))  ccắắtt  dd  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm     1 1 2 2; , ;M x y N x y tthhỏỏaa  mmããnn  

aa))  1 2 5x x  ..  

bb))  1 2 3 5y ax a a    ..  

BBààii  33..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  

CChhoo  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
3,

3 1.

x y m

mx y m

  
   

  

11..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  kkhhii  4m  ..  
22..  TTììmm  mm  đđểể  hhệệ  ccóó  nngghhiiệệmm  dduuyy  nnhhấấtt  ((xx;;yy))  tthhỏỏaa  mmããnn  

aa))  ĐĐiiểểmm  MM  ((xx;;yy))  nnằằmm  ttrrêênn  ppaarraabbooll  22y x ..  

bb))  2 2x y y  đđạạtt  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt..  
BBààii  44..  ((11,,00  đđiiểểmm))..  
MMộộtt  kkhhuu  vvưườờnn  hhììnnhh  cchhữữ  nnhhậậtt  ccóó  cchhuu  vvii  bbằằnngg  7722mm..  NNếếuu  ttăănngg  cchhiiềềuu  rrộộnngg  llêênn  ggấấpp  đđôôii  vvàà  cchhiiềềuu  ddààii  llêênn  
ggấấpp  bbaa  tthhìì  cchhuu  vvii  ccủủaa  kkhhuu  vvưườờnn  mmớớii  llàà  119944mm..  TTììmm  cchhiiềềuu  ddààii,,  cchhiiềềuu  rrộộnngg  ccủủaa  kkhhuu  vvưườờnn  đđãã  cchhoo  llúúcc  bbaann  
đđầầuu..  
BBààii  55..  ((33,,00  đđiiểểmm))..  
CChhoo  ttaamm  ggiiáácc  AABBCC  nnhhọọnn  ((AABB  <<  AACC))  nnộộii  ttiiếếpp  đđưườờnngg  ttrròò  ((OO;;RR))..  TTiiếếpp  ttuuyyếếnn  ttạạii  AA  ccủủaa  ((OO))  ccắắtt  ccạạnnhh  BBCC  
kkééoo  ddààii  ttạạii  SS..  VVẽẽ  hhaaii  đđưườờnngg  ccaaoo  BBEE,,  BBFF  ccủủaa  ttaamm  ggiiáácc  AABBCC,,  EEFF  ccắắtt  BBCC  ttạạii  MM..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  2 .SA SB SC vvàà  ttứứ  ggiiáácc  BBFFEECC  nnộộii  ttiiếếpp..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  . .ME MF MB MC vvàà  OOAA  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  EEFF..  
33..  VVẽẽ  ttiiếếpp  ttuuyyếếnn  SSDD  ccủủaa  ((OO))  vvớớii  DD  llàà  ttiiếếpp  đđiiểểmm..  GGọọii  II  llàà  ttrruunngg  đđiiểểmm  ccủủaa  BBCC,,  cchhứứnngg  mmiinnhh  IISS  llàà  

pphhâânn  ggiiáácc  ccủủaa  ggóócc  AID ..  
BBààii  66..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((66..11  hhooặặcc  66..22))..  

11..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  

2 2 2 5

2 2

( 1) 3 2 6 ,

4 3 9
3 .

3

x x x y

x x y xy
y x

x y

         
  

 


  

22..  CChhoo  bbaa  ssốố  ddưươơnngg  aa,,  bb,,  cc  ccóó  ttíícchh  bbằằnngg  11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  
4 4 4

2 2 2

3

1 1 1 2

a b b c c a

a b c
  

  
..  
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  99  
TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  

  

BBààii  11..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
1 1

:
1 2 1

x
P

x x x x x

       
vvớớii  0; 1x x  ..  

11..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  PP  vvàà  ttíínnhh  ggiiáá  ttrrịị  bbiiểểuu  tthhứứcc  PP  kkhhii  
2

2 3
x 


..  

22..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  ggiiáá  ttrrịị  xx  ssaaoo  cchhoo  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  PP  kkhhôônngg  nnhhỏỏ  hhơơnn  00,,55..  
  
BBààii  22..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
CChhoo  ppaarraabbooll  ((PP))::  2y x vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  : ( 3) 2d y m x   ..  

11..  TTììmm  mm  đđểể  dd  ccắắtt  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  3 3y x   ttạạii  đđiiểểmm  ccóó  hhooàànnhh  đđộộ  llớớnn  hhơơnn  22..  

22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ((PP))  lluuôônn  ccắắtt  dd  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm  pphhâânn  bbiiệệtt     1 1 2 2; , ;M x y N x y ..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  tthhaamm  ssốố  mm  

ssaaoo  cchhoo  1 1 2 2 9x y x y  ..  

33..    XXéétt  đđiiểểmm  CC  ((––  1144;;11)),,  ttììmm  ttọọaa  đđộộ  đđiiểểmm  DD  ttrrêênn  ssaaoo  cchhoo  đđộộ  ddààii  đđooạạnn  tthhẳẳnngg  CCDD  nnggắắnn  nnhhấấtt..  
  
BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

11..  HHaaii  vvòòii  nnưướớcc  ccùùnngg  cchhảảyy  vvààoo  mmộộtt  bbểể  kkhhôônngg  ccóó  nnưướớcc  tthhìì  ssaauu  1122  ggiiờờ  ssẽẽ  đđầầyy  bbểể,,  nnếếuu  mmởở  vvòòii  II  cchhảảyy  

ttrroonngg  44  ggiiờờ  rrồồii  kkhhóóaa  llạạii  vvàà  mmởở  ttiiếếpp  vvòòii  IIII  cchhảảyy  ttrroonngg  33  ggiiờờ  tthhìì  đđưượợcc  
3

10
bbểể..  HHỏỏii  nnếếuu  mmỗỗii  vvòòii  

cchhảảyy  mmộộtt  mmììnnhh  tthhìì  ssaauu  bbaaoo  llââuu  ssẽẽ  đđầầyy  bbểể  ??  

22..  TTììmm  kk  đđểể  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
1,

( 2) 3.

x y

k x ky

 
   

ccóó  nngghhiiệệmm  dduuyy  nnhhấấtt  ((xx;;yy))  ssaaoo  cchhoo  đđiiểểmm  TT  ((xx;;yy))  

ccáácchh  xxaa  ggốốcc  ttọọaa  đđộộ  nnhhấấtt..  
  
BBààii  44..  ((33,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO;;RR)),,  đđưườờnngg  kkíínnhh  EEFF..  TTừừ  đđiiểểmm  MM  nnằằmm  ttrrêênn  ttiiaa  đđốốii  ttiiaa  EEFF,,  kkẻẻ  ttiiếếpp  ttuuyyếếnn  MMCC  vvàà  ccáátt  
ttuuyyếếnn  MMAABB  đđếếnn  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO)),,  ttrroonngg  đđóó  CC  llàà  ttiiếếpp  đđiiểểmm,,  AA  vvàà  ggiiữữaa  MM  vvàà  BB..  GGọọii  HH  llàà  hhììnnhh  cchhiiếếuu  
vvuuôônngg  ggóócc  ccủủaa  CC  ttrrêênn  EEFF..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  . .MA MB ME MF vvàà  2 .MC ME MF ..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  . .MH MO MA MB vvàà  ttứứ  ggiiáácc  AAHHOOBB  nnộộii  ttiiếếpp..  
33..  TTrrêênn  nnửửaa  mmặặtt  pphhẳẳnngg  bbờờ  OOMM  ccóó  cchhứứaa  đđiiểểmm  AA  vvẽẽ  nnửửaa  đđưườờnngg  ttrròònn  đđưườờnngg  kkíínnhh  MMFF,,  nnửửaa  đđưườờnngg  

ttrròònn  nnààyy  ccắắtt  ttiiếếpp  ttuuyyếếnn  ttạạii  EE  ccủủaa  ((OO))  ởở  KK,,  CCOO  ccắắtt  KKFF  ttạạii  SS..  CChhứứnngg  mmiinnhh  MS KC ..  
44..  GGọọii  PP  vvàà  QQ  ttưươơnngg  ứứnngg  llàà  ttââmm  đđưườờnngg  ttrròònn  nnggooạạii  ttiiếếpp  ccáácc  ttaamm  ggiiáácc  EEFFSS,,  AABBSS;;  TT  llàà  ttrruunngg  đđiiểểmm  

ccủủaa  KKSS..  CChhứứnngg  mmiinnhh  PP,,  QQ,,  TT  tthhẳẳnngg  hhàànngg..  
  
BBààii  55..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((55..11  hhooặặcc  55..22))..  

11..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc  
2 2 2 2 2 2(1 ) (1 ) (1 )M a b b c c a         ..  

22..  GGiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  3 3 36 6 6x x    ..  
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  99  
TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  

  

BBààii  11..  ((11,,55  đđiiểểmm))..    

CChhoo  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
4 2 0,

3 1.

x my m

mx y m

   
   

  

11..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  ttrrêênn  vvớớii  2m  ..  
22..  TTììmm  mm  đđểể  hhệệ  ccóó  nngghhiiệệmm  dduuyy  nnhhấấtt  ((xx;;yy))  tthhỏỏaa  mmããnn  

aa))  2 4x y  ..  

bb))  2 2 25 5 3 8x y x y m m      ..  
BBààii  22..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
CChhoo  ppaarraabbooll  ((PP))::  2y x vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  dd::  2( 1) 5y m m x    ..  

11..  TTììmm  ttrrêênn  ppaarraabbooll  ((PP))  ccáácc  đđiiểểmm  MM  ccáácchh  đđềềuu  hhaaii  ttrrụụcc  ttọọaa  đđộộ..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ((PP))  lluuôônn  ccắắtt  dd  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm  pphhâânn  bbiiệệtt  AA,,  BB  nnằằmm  vvềề  hhaaii  pphhííaa  ccủủaa  ttrrụụcc  ttuunngg..  

aa))  GGiiảả  ssửử  BB  llàà  đđiiểểmm  nnằằmm  bbêênn  ttrrááii  ttrrụụcc  ttuunngg,,  hhỏỏii  đđiiểểmm  AA  hhaayy  đđiiểểmm  BB  ggầầnn  ttrrụụcc  ttuunngg  hhơơnn  ??  
bb))  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  ggiiáá  ttrrịị  mm  ssaaoo  cchhoo  AA  vvàà  BB  đđềềuu  ccóó  ttọọaa  đđộộ  nngguuyyêênn..  

  
BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
CChhoo  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  2( 1) 2 3 0m x mx            

11..  TTììmm  mm  đđểể  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  ccóó  nngghhiiệệmm..  
22..  TTììmm  mm  đđểể  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  ccóó  hhaaii  nngghhiiệệmm  pphhâânn  bbiiệệtt  1 2,x x ssaaoo  cchhoo  

aa))  1 22 7x x  ..  

bb))  
1 2

1 1 4

4 4 3x x
  

 
..  

BBààii  33..  ((11,,00  đđiiểểmm))..  
TTrroonngg  mmộộtt  ccuuộộcc  đđuuaa  xxee  mmôô  ttôô,,  bbaa  ttaayy  đđuuaa  đđóó  kkhhởởii  hhàànnhh  ccùùnngg  mmộộtt  llúúcc..  MMỗỗii  ggiiờờ,,  nnggưườờii  tthhứứ  hhaaii  cchhạạyy  
cchhậậmm  hhơơnn  nnggưườờii  tthhứứ  nnhhấấtt  1155kkmm  vvàà  nnhhaannhh  hhơơnn  nnggưườờii  tthhứứ  bbaa  33kkmm  nnêênn  nnggưườờii  tthhứứ  hhaaii  đđếếnn  đđíícchh  cchhậậmm  
hhơơnn  nnggưườờii  tthhứứ  nnhhấấtt  1122  pphhúútt  vvàà  ssớớmm  hhơơnn  nnggưườờii  tthhứứ  bbaa  33  pphhúútt..  TTíínnhh  vvậậnn  ttốốcc  ccủủaa  bbaa  ttaayy  đđuuaa  mmôô  ttôô  ttrrêênn..  
  
BBààii  55..  ((33,,00  đđiiểểmm))..  
CChhoo  đđưườờnngg  ttrròònn  ttââmm  OO  đđưườờnngg  kkíínnhh  AABB..  VVẽẽ  ddââyy  ccuunngg  CCDD  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  AABB  ttạạii  II,,  II  nnằằmm  ggiiữữaa  AA  vvàà  OO..  
LLấấyy  đđiiểểmm  EE  ttrrêênn  ccuunngg  nnhhỏỏ  BBCC,,  AAEE  ccắắtt  CCDD  ttạạii  FF..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  BBEEFFII  llàà  ttứứ  ggiiáácc  nnộộii  ttiiếếpp..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  . .IA IB IC ID vvàà  2.AE AF AC ..  
33..  KKhhii  EE  cchhạạyy  ttrrêênn  ccuunngg  nnhhỏỏ  BBCC  tthhìì  ttââmm  đđưườờnngg  ttrròònn  nnggooạạii  ttiiếếpp  ttaamm  ggiiáácc  CCEEFF  lluuôônn  tthhuuộộcc  mmộộtt  

đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ccốố  đđịịnnhh..  
  
BBààii  66..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((66..11  hhooặặcc  66..22))..  

11..  GGiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
3 27 18 4

11
10

x x x
x

x

  
 


..  

22..  CChhoo   , , 0;1a b c ..  CChhứứnngg  mmiinnhh  
5

1 1 1 2

a b c
abc

bc ca ab
   

  
..  
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