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A. LY THUYET CAN NHO:
I. PAI SO:
1. Hé hai phuong trinh bac nhat hai an.
+ Giai hé phuong trinh bang phuong phap thé, phuong phap cong dai So.
+ Giai bai toan bang céch lap hé phuong trinh.
2. Himsb y =ax’*(@@a = 0):
+ Tinh chat, d6 thi cia ham sé y =ax?(@a # 0) .
+ Phuong trinh bac hai mét an va cong thizc nghiém, cdng thirc nghiém thu gon cua phuong
trinh bac hai.
+ H¢ thac Vi-et va (tng dung.
I1. HINH HQC
1. GOc véi duong tron:
+ GOc ¢ tam.
+ GOc noi tiép.
+ Goc tao boi tia tiép tuyén va day cung
+ Goc c6 dinh bén trong, bén ngoai duong tron.
+ Cung chura goc
2. Tt giac noi tiép:
+ Dinh nghia, tinh chat cua tir gidc noi tlep
+ Céc diu hiéu nhan biét tir gi4c noi tiép.
3. Cong thic tinh @6 dai duong tron, d6 dai cung tron, dién tich hinh tron, hinh quat tron.
4. Hinh hoc khéng gian: hinh try, hinh nén, hinh cau.
B. BAl TAP THAM KHAO:
I. PHAN PAI SO:
Dang 1. RUt gon biéu thikc va cac cau héi lién quan:

\/_x_—lan x/X — 1, xVx+1 4
Jx +1 X — \/_ X+JX X

a) Tinh gié tri caa biéu thac P khi x =16.

b) Rt gon biéu thuc A=P.Q. c) Sosanh A va |A|.
\/§+1 . \/_ \/§+ 2 9\/§+ 2
———vaB=

Jx+2 X2 2-Yx  4-x

JIx -1
Jx-2

¢) Tim céc gié tri nguyén cua X dé P = A.B nhan gia tri 1a mot so ty nhién.

Bai 3. Cho hai biéu thuc:
\& +3 \& + 2 \/;+ 2

ivéN
Ix +1 Jx—2 Jx-3 x—5&+6

a) Tinh gié tri caa biéu thac M khi x =9
1 .
. Tim x d¢ N >0.
Jx -2

Bai 1. Cho hai biéu thiuc P = véi X>0; x#1

Bai 2. Cho hai biéu thic A=

x>0 x#1 x#4.

a) Tim X dé A:% b) Chitng minh rang: B =

M =1—

voi X=>20; x=4; x=09.

b) Chtng minh rang: N =




c) Cho P=M :N. Timcac gia tri cia X thoa mén 2P:2\/;—9.
Bai 4. Cho hai biéu thic:
B 1 \/§+8 \/_ 2 aQ_x+\/§—1
Ix - 2" x—4 2 X +2
a) Ratgon bicu thic P. b) Sosanh P voi 3.
c) Tim céc gidtri caa X dé¢ P nhan gia tri nguyén.
d) Cho M =P +Q. Tim gié tri nho nhat caa M.
Bai 5. Cho hai biéu thic:

X 1 1 Cx-2

A= + + ; 5i x>0, x=4
a2 a2 BT ks
K

a) Tinh gia tri cia B khi x=36. b) Ching minh A= .
) g 1Ccu ) g \/;_2

v6i X>0; x =4.

c) Tim sb tynhién x dé¢ P=B-(A-1) dat gi4 tri 16n nhat.
Dang 2. Giai bai toan bang cach lap phwong trinh hoic h¢ phwong trinh: , N
Bai 1. Mot xe 0 td va mot xe may cung khai hanh tr A dé di dén B véi van toc caa moi xe
khong doi trén toan bo quéng duong AB dai 120km . Do vén téc cuia xe 6 t0 16n hon van tc cua
xe may 1a 10km /h nén xe 6 t6 dén B sém hon xe may 36 phdt. Tinh van toc cia mdi xe ?

Bai 2. Mot tau tuan tra chay nguoc dong 60km . Sau d6 chay xudi dong 48km trén cling mot
dong séng c6 van toc cua dong nudc la 2 km /h . Tinh van toc cua tau tuan tra khi nude yén lang,

biét thoi gian xudi dong it hon thoi gian nguoc dong 1 gio.

Bai 3. Mot tam giac vudng cé canh huyén bang 5cm va dién tich bang 6cm?. Tinh dé dai cac
canh géc vuodng cua tam giac vudng do.

. . Lo A 12 . .. . x .
Bai 4. Hai nguoi cung lam chung mét cong viéc trong r gio thi xong . Néu moi nguoi lam mot

minh thi thoi gian de ngudi thir nhat hoan thanh cdng viéc it hon nguoi tha hai 1a 2 gio. Hoi néu
lam mot minh thi mdi ngudi phai lam trong bao 1au dé xong cong Viéc.

Bai 5. Dé hoan thanh mot cdng viéc theo dir dinh thi cin mét s6 cong nhan lam trong mot s6
ngay nhat dinh. Néu ting thém 10 cdng nhan thi céng viéc hoan thanh sém dugc 2 ngay. Néu
bot di 10 cong nhan thi phai mat thém 3 ngay nita mai hoan thanh cong viéc. Hoi theo du dinh
thi can bao nhiéu cong nhan va lam trong bao nhiéu ngay ?

Bal 6. Mot t6 theo ké hoach moi ngly phai san xuat 40 san pham. Khi thyc hién, do cai tién nang
suat nén mdi ngdy san xuat dugc 45 san pham. Do do, t6 khong nhimg hoan thanh trude ké hoach
2 ngay ma con vuot muc 5 san pham. Hoi theo ké hoach, to phai san xuét bao nhiéu san pham ?
Bai 7. Mot phong hop c6 300 ghé ngdi, dugc xép thanh mot s6 hang co6 sé ghé béng nhau .Budi
hop hém do6 ¢6 378 nguoi den du nén ban to chire di ké thém 3 hang ghé va mdi hang ghe phai
x€p thém 1 ghé méi du chd ngdi . Hoi luc dau phong hop c6 bao nhiéu hang ghé biét rang s6 hang
ghé luc dau khong vuot qua 20 hang .

Dang 3. Hé hai phwong trinh bac nhat hai an:

Giai cac hé phuong trinh sau:

a){;(+3Z:41 ){3\/ “1+2y =13
X—4y=—
2%~ 4
3(x-2)-—2_=4 i
y+3 2|x+1-5y =3
b) L d)| 42 3
2(x-2)+——=5 X+1+2y=-=
(x )+y+3 5



Dang 4. Ham s6 y = ax? (a # 0) va phwong trinh bac hai mét an.
Bai 1. Trong mat phang toa do Oxy, cho parabol (P):y=2x".

a) Viét phuong trinh duong thang di qua diém A(0;—2) va tiép xtc vsi (P).

b) Cho dwong thang (d):y=2x+4. V& (P) va (d) trén cing h¢ tryc toa do

¢) Chuang minh (d) cit (P) tai hai diém phan biét A, B. Tinh dién tich tam giac OAB.
Bai 2. Trong m3t phang toa d6 Oxy, cho duong thang (d): y =2mx—m?”+1 va parabol
(P):y=x* (m la tham sd).

a) Tim toa d¢ giao diém cua (d) va (P) khim = 2. 7

b) Tim tat ca gia tri m dé duong thang (d) cat (P) tai hai diém phan biét

A(X.,Y;); B(X,Y,) théaman y, -y, > 4.

Bai 3. Cho Parabol (P) y = —X*va duong thang c6 phuong trinh (d) : Y =2X +m (m |a tham s6)
a) Tim m dé (d) cat (P) tai hai diém phan bigt ndm vé bén tréi cua truc tung.
b) Tim céc gia tri caia m dé duong thang (d) cat Parabol (P) tai hai diém nam vé hai phia
cua truc tung.
Bai 4. Cho phuong trinh : x> —6x+2m+1=0 (m |a tham sb).
a) Tim m dé phuong trinh ¢6 mét nghiém bang -3. Khi d6 hay tim nghiém con lai.
b) Tim m d€ phuong trinh c6 hai nghiém duong phén biét. )
¢) Tim m d¢ phuong trinh ¢6 hai nghiém tréi dau trong d6 nghiém am co gia tri tuyét doi bé
hon.
d) Tim m dé phuong trinh c6 hai nghiém x,, x, thoa man: 2x, —x, =15
e) Tim m dé phuong trinh c6 hai nghiém x,, X, théa man: x, (x, +1) +x, (x, +1)=18.
Bai 5. Cho phuong trinh X* —2mx +2m—1=0 (voi m la tham s6)
a) Chirng minh phuong trinh luén c¢6 nghiém v&i moi gid tri cua m.
b) Tim m dé phuong trinh c6 hai nghiém x,,x, théa man x°+x,> =5.
¢) Tim m dé phuong trinh c6 hai nghiém x,, x,thoa mdn x2 =x, —4.
Bai 6. Cho phuong trinh: x> —2(m—-1)x—3-m=0 (x1a 4n sd)
a) Chung to rang phuong trinh ¢6 nghiém x., X, véi moi m.

2 4 4 2
b) Tim m d¢ phuong trinh ¢6 hai nghiém x;, X, thoa man: Z +X— =-3
2

¢) Tim gia tri nho nhat cia biéu thic A= X7 + X2 — X, — X,.
d) Tim h¢ thuc gitra hai nghiém khong phu thudc tham s6 m.
Dang 5. Mét so bai tap nang cao:
Bai 1. Véi hai sb thuc khong am a,b thoa man a® +b? = 4, tim gié tri 16n nhat cua biéu thuc
o ab
a+b+2"
(Trich dé tuyén sinh 16p 10 Ha Ngi nam 2015 - 2016)
Bai 2. Tim gié tri nho nhat cua biéu thirc P = J1—x +1+x +2¢%.
(Trich dé tuyén sinh 16p 10 Ha Ngi nam 2018 - 2019)
Bai 3. Cho biéu thuc P =a* +b* —ab, voi a,b 1a hai s6 thuc thoa man a> +b° +ab = 3. Tim gi&
tri 16n nhat va gié tri nho nhat cia biéu thic P.
(Trich dé tuyén sinh 16p 10 Ha Ngi nam 2019 - 2020)




Bai 4. Vi hai s6 thuc a,b théa man a® +b? = 2, tim gi4 tri nho nhit va gid tri 16n nhat cua biéu
thirc: @) P =3(a+b)-+ab. b) P =va+1+vb+1

Bai 5. Cho so6 thuc x > 0, tim gia tri nho nhat cua biéu thac P = x +4/x2 + =,
X

Il. PHAN HINH HOQC:
Bai 1. Cho duong tron (O;R) vaday AB cé dinh nhé hon 2R. Goi K 14 diém chinh giira cung
nho AB. Ké dudng kinh 1K ciat AB tai N. Liy diém M bat ki trén cung I6n AB (M khac
diém A va B ), MK cit AB tai D. Hai dudng thang IM va AB cit nhau tai C.
a) Chuang minh: ta giac MNKC 14 tir giac noi tiép.
b) Chung minh: IM.IC =IN.IK .
¢) Goi ID va CK cat nhau tai E. Chiing minh E thudc duong tron (O;R) va NC 4 tia
phén giac cia ZMNE .
d) Khi M dichuyén trén cung I6n AB (M khéac diém A va B ). Ching minh duong thang
ME luén di qua mot diém cé dinh.
Bai 2. Cho tir gidc ABCD ndi tiép (O;R) duodng kinh AD. Goi E 1a giao diém cua AC va
BD. Ké EF vudng goc voi AD tai F.
a) Chung minh t&r gidc ABEF ndi tiép duoc dudng tron.
b) Ching minh CA la tia phén gidc cua ZBCF
¢) Duong tron ngoai tiép tam gidc BCF cit BD ¢ M. Ching minh OM // AC .
Bai 3. Cho dwong tron (O;R) va diém A cé dinh nam ngoai duong tron. T A ké hai tiép tuyén
AB,AC dén (O;R) (B vaC lacactiép diém). Qua A ké cat tuyén AMN (AM <AN, B va
O nam cung phia véi cat tuyén AMN ). Goi H la trung diém cia MN .
a) Chiing minh: AB*> =AM .AN
b) Ching minh tir giac ABOC va ACHO la cac ti giac noi tiép.
c) Qua H ké duong thang song song voi BN cit BC tai E. Chang minh raing ME //
AB.
d) Ching minh khi cat tuyén AMN thay ddi thi tim duong tron ngoai tiép tam giac MHE
thudc mét duong tron cb dinh.

Bai 4. Cho tam giacABC nhon ndi tiép duong tron (O;R ). Cac duong cao AD,BE,CF cit
nhau tai H . Ké duong kinh AG cua duong tron (O ). Goi I 1a trung diém BC .

a) Chuang minh BFEC va AFHE la cac tir giac ndi tiép.
b) Ching minh AEAC =AF.AB vatirgiac BHCG la hinh binh hanh.
¢) Cho BC codinh, di€ém A chuyén dong trén cung I6n BC sao cho tam giac ABC nhon.
Tim vi tri cia A dé dién tich tam gidc AEH 16n nhat.
Bai 5. Cho duong tron (O;R) vaday BC cé dinh khéng qua O . Trén tia dbi cua tia BC |4y diém

A khéc B . Tir A ke céc tiép tuyén AM,AN véi duong tron (M,N I tiép diém).
a) Chtng minh bon diém A,M,O,N  cuing thuoc mot duong tron.

b) MN citOA tai H . Chung minh OA L MN va AHAO =AB.AC.
c¢) Chuang minh khi A thay doi trén tia doi cua tia BC , duong thang MN  luén di qua mot
diém co dinh.
Bai 6. Cho nira duong tron (O;R ), duong kinh AB . Trén tia tiép tuyén ke tir A ciia nira duong

tron nay liy diém C sao cho AC >R . Tir C ké tiép tuyén thi hai CD cua nira duong tron
(O:R), v6i D latiép diém. Goi H la giao diém ciia AD va OC .



a) Chung minh: ACDO la tu giac noi tiép.
b) Puong thing BC cit dudng tron (O;R) tai diém tha hai 18 M . Chung minh:

CD?* =CMCB.
CM KM

¢) Goi K la giao diém cua AD va BC . Chiing minh: .MHC = ZCBO va CB = KB

Bai 7. Cho (O) va ddy AB cb dinh khong di qua O . Puong kinh CD vudng goc véi AB tai
H (C thuoc cung AB I6n ). Piém M di chuyén trén cung AC nho (M =A,M =C). Puong
thang CM ciat AB tai N , MD cit AB tai E .
a) Chung minh tir giac CMEH  noi tiép.
b) Ching minh NM.NC = NA.NB.
¢) Ke duong kinh AP cua (O ). Goi I 1a trung diém cia MC . Ké 1K vudng géc voi duong
théngq AM tai K . Chéing minh 1K /7 MP va K thudc mot duong tron cb dinh khi M di
chuyén trén cung nho AcC.
Bai 8. Cho ntra duong tron tam O duong kinh AB. Liy diém M bt ki trén nira dudng tron.
Tiép tuyén tai M cét tiép tuyén AX va By cua nira duong tron lan luot tai C va D . Tia AM
cit COva By lan luot tai Eva G.
a) Chang minh ti giac BOEG noi tiép.
b) Chtng minh: AC.BG =2R”.
c) BC cit OGtai K .Chung minh ring: D la trung diém caia BG va OM 14 tiép tuyén
cua duong tron ngoai tiép tam giac MKG .
d) BiétmBcat OD tai F. Ching minh ba duong thing EF,BC, AD ddng quy.
Bai 9. Mot chiéc quat c6 cac kich thuéc nhu hinh ve. 120°
a) Quat mé duoc t61i da mot cung c¢6 do dai 1a bao
nhiéu? o ,
b) Hay tinh dién tich phan gié}y dl]ljg lam quat, ‘tziét
chi€c quat dugc lam 2 mat gidy (lay © = 3,14, ket
qud lam tron den hang don vi).
Bai 10. Dung mot manh vai hinh tron dé phu 1én mot
chiéc ban h1nh tron c6 dién tich 1849wtcm?, sao cho
khan ru xubng khoi mép ban 20cm (khong tlnh phan
vién mép khan). Tinh dién tich phan khan ru xuong

khoi mép ban. (ldy = ~3,14, lam tron két qua dén chiv
50 thdp phdn thir nhat).

Bai 11. Mt tau danh c4 khi ra khoi can mang theo 50 thiing dau, mdi thung dau coi 1 hinh tru
c6 chiéu cao 1a 90cm, duong kinh day thung 1a 60cm. Hay tinh xem lugng dau ma tau phai mang
theo khi ra khoi 1a bao nhiéu lit (Idy 7 = 3,14, két qud lam tron dén hang don vi).

Bai 12. Mot cbc thary tinh ¢6 dang hinh tru dang chira mot luong nude. Béan kinh day cia coc
nuéc hinh tru d6 13 3cm. Nguoi ta tha 1 vién bi hinh cau (khéng tham nuéc) vao cbc, vién bi
chim xudng day coc va lam cho cot nudc dang cao thém 4cm va nude chua tran ra ngoai. Tinh
ban kinh cua vién bi.

Bai 13. Mot hop sita hinh try c6 duong kinh day 1a 12cm, chiéu cao 10cm. Nha san xuat pha
kin mat xung quanh cta hop sira bang gidy in cac théng tin cua san pham. Hay tinh dién tich phan
gidy in céc thong tin cia san pham d6 (ldy ©t = 3,14, lam tron két qud dén hang don vi).



Bai 14. Mot dung cu lam bang thay tinh ding dé chira dung dich c6 dang hinh nén véi do dai
dudng sinh 1a 15cm va dién tich xung quanh 1a 270cm?. Hay tinh thé tich cua dung cu dé (bs
qua bé day cua dung cu, ldy = 3,14, lam tron két qua dén hang chir sé thdp phan thir nhat).

Bai 15. Mot bé ca mini hinh cau c¢6 duong kinh 18cm. Ban dau bé chua
c6 gi. Sau d6 ngudi ta d6 vao bé 6 coe nudc, mdi cde chira 350ml nudc.
Hoi lwong nude chiém bao nhiéu phan tram thé tich bé? (ldy n = 3,14 ,
lam tron két qua dén chir sé thdp phdn thir hai).

Bai 16. Mot cai truc lan son c6 hinh try, ban kinh cta dudng tron p—
day 1a 5 cm, chicu cao la 23 cm. Sau khi lan dugc tron ven duogc / .
10 vong thi tryuc lan tao trén tuong dién tich bang bao nhiéu. 5 Cm’i.’

(ay 7 ~3,14, lam tron két qua dén hang don vi).

1. PE TU LUYEN : P& kiém tra hoc ki 11 Quan Ba Pinh nim hec 2020-2021
Thoi gian lam bai: 90 phut
Bai 1. (3,0 diém)

! 2 _
1) Giai hé phuong trinh { ¥ +3 y-1
3 1
+——— =6
Xx+3 y-1

2) Cho phuong trinh: X* — 2mx?® + (m2 - 1) =0 (m lathamsd) (1)

a) Giai phuong trinh (1) khi m =3 .
b) Tim m d phuong trinh (1) ¢ ba nghiém phan biét.
Bai 11. (3,0 diém).
1) Gidi bai toan sau bang céach ldp phuong trinh hodc hé phwong trinh
M6t ca nd di xudi dong tir A dén B cach nhau 40km sau d6 nguoc dong tir B vé A. Cho

biét thoi gian di xudi dong it hon thoi gian di nguwoc dong la 20 phut, van téc dong nudc 1a
3km/h va van tdc riéng cua cano khong d6i. Tinh van téc riéng cua ca né.

2) Nguoi ta trai mot chiée Kkhan hinh tron ¢6 ban kinh 1m trén mot mat ban c6 hinh tron ban
hinh 60cm. Tinh dién tich phan khan ri xuong (Iam tron dén chir so hang don vi).
Bai I11. (3,5 diém) Cho (O;R) va diém A ¢6 dinh nam ngoai duong tron (O). Qua A ké dudng
thang d cat (O) tai H, K (AH < AK). Goi I la trung diém cua HK. K¢ tiép tuyén AB, AC tdi
(0), (B, C la hai tiep diém va B thuoc cung 16n HK).

1) Chuang minh ti giac ABOI nai tiép.

2) Goi G 1a giao diém cua OA va BC. Chiang minh AC? = AH. AK va Z/AKO = ZAGH .

3) Hai tiép tuyén tai H, K ctia dwong tron (O) cat nhau tai S. Chung minh: GC la tia phan
giac cua goc HGK va ba diem B, C, S thang hang.
Bai 1V. (0,5 diém). Cho cac s6 thuc x, y thoa man diéu kién: Vx +2 —y® =y +2 —x>. Tim
gid tri nho nhat cua biéu thuc A = x* +2xy —2y” +2y +2021.



	Bài 5. Cho đường tròn  và dây  cố định không qua . Trên tia đối của tia  lấy điểm  khác . Từ  kẻ các tiếp tuyến  với đường tròn   là tiếp điểm).
	a) Chứng minh bốn điểm  cùng thuộc một đường tròn.
	b)  cắt  tại . Chứng minh  và
	c) Chứng minh khi  thay đổi trên tia đối của tia , đường thẳng  luôn đi qua một điểm cố định.
	Bài 6. Cho nửa đường tròn , đường kính . Trên tia tiếp tuyến kẻ từ  của nửa đường tròn này lấy điểm  sao cho . Từ  kẻ tiếp tuyến thứ hai  của nửa đường tròn , với  là tiếp điểm. Gọi  là giao điểm của  và
	a) Chứng minh:  là tứ giác nội tiếp.
	b) Đường thẳng  cắt đường tròn  tại điểm thứ hai là . Chứng minh:
	c) Gọi  là giao điểm của  và . Chứng minh:  và

